Test n°11 G

Nomrres Complexes |
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Donner la forme algébrique de M
V34 i

V24 iv2 6_ PING T
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A T’aide des formules d’Euler, retrouver les formules de linéarisation de cos? ().

Dt o formuden & Bulo, <>:%

) el® 4 oiz\?  Q2iz 4 o2z 4 9eiTemiT  20o5(20) +2 1+ cos(2z)
cos?(x) = 5 = . — ;i _ . _

A Paide des formules de De Moivre, retrouver les formules de duplication de sin(2z).
E'Do,rm% les @OH/WL@@@ de De J\!lmm, (cos(x) + i sin(z))? = cos(2x) + i sin(2z).

(cos(z) + i sin(z))? = cos?(z) — sin®(z) + 2i cos(z) sin(x).

En id@/nb‘gm/nt Lot pankies. imaginaines; on obient gmﬁmw :

sin(2x) = 2 cos(x) sin(x).
Pour z € C, résoudre e* = 2v/3 — 2i.

b ‘ez‘ _ eRe(z) -6 5
e =-3V3+3i < e*=6e' 6 < 5 < z=1In(6)+ i— [2i7].
arg(ez)EIm(Z)E? (27] 6

Soient n € N et t € R\ 27Z. On pose A,,(t) = Z elkt ot  C,(t) = Zcos(kt).
- k=0

k=0
. nt sin(@)
(=) Montrer que A,,(t) = ' 2 ———7—=

sin ()
(1) En déduire C,, (1).
gjowth[R\Zﬂ'Z, el +£1 e on a:
) n ) 1_ ei(n+1)t . nt sin (@)
A =3 et =3 (o) = = — s
Lk e ()

@) Bomme C,,(t) = Re (A, (1)), on o :
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Test n°11 D

Nomrres Complexes |

4 iv3 12
Donner la forme algébrique de ( 1 >

V2+iv2

VEr v\ _mye
(Zal2) o (oB) e

[

A Daide des formules d’Euler, retrouver les formules de linéarisation de sin?(z).

Dt o formalen, 4Bl <>:;*

o elt — gmiz\?  g2iwy o2z _ ggizg-ic 2cos(2z) —2 1 —cos(2x)
sin®(x) = = = = .
21 —4 —4 2

A Taide des formules de De Moivre, retrouver les formules de duplication de cos(2z).
@Q,Imm les KO’VVTWEQ@ de De JULxmyw, (cos(x) + i sin(z))? = cos(2x) + i sin(2z).

(cos(z) + i sin(z))? = cos?(z) — sin®(z) + 2i cos(z) sin(x).

En idpmt{gmmt bt parkien nselllen, omn obbient @A'/nopp/mgnt :

cos(2z) = cos?(x) — sin?(x).

Pour z € C, résoudre e* = 2v/3 — 2i.

2v/3 — 2 4e7'6 o] = e = 2In(2) — i~ [2
. Y s it _ LT
e i <= e e = arg(eZ)EImz)E—E 2] <~ z=2In(2) 16[177].
n n
Soient n € N et t € R\ 2wZ. On pose A, (t) =Z ekt et S, (t) :Zsm(kt)
k=0 k=0

. nt sin <("+—1)t)
(=) Montrer que A, () = e' 2

s (3)
(1) En déduire S,,(t).
fpouh/tE[R\Qﬂ'Zj el £1 e on o :
no & 1 el e sin (5E)
An(t) = elkt = (elt k = " el 2 .
kz::o kz::o ) 1—elt sin (%)
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