
Devoir en temps libre n𝑜8 Pour le Bientôt

Nombres complexes II

Exercice 1 : Pour 𝑧 ∈ ℂ, on pose

ch (𝑧) = 1
2

(𝑒𝑧 + 𝑒−𝑧) , sh (𝑧) = 1
2

(𝑒𝑧 − 𝑒−𝑧) et th (𝑧) = sh (𝑧)
ch (𝑧)

.

1 Quels sont les nombres complexes 𝑧 pour lesquels th (𝑧) existe ?

2 Résoudre dans ℂ l’équation th (𝑧) = 0.

3 Résoudre dans ℂ le système { |Im (𝑧)| < 𝜋
2

|th (𝑧)| < 1.

4 Montrer que la fonction th réalise une bijection de Δ = {𝑧 ∈ ℂ/|Im (𝑧) | < 𝜋
4

} sur U = {𝑧 ∈ ℂ/|𝑧| < 1}.
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