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Systémes linéaires et Suites

Une seule réponse exacte par question.

Soit (u,,),,cy une suite strictement positive et décroissante. Alors

(=) O (uy,),en converge et sa limite est positive ou nulle

(1) O (uy,)pen converge vers 0

(<) O (uy,)pen converge et sa limite est strictement positive

(1) O (uy,),en converge et est constante & partir d'un certain rang

Dans quel cas le théoreme d’encadrement permet-il de montrer que la suite réelle (u,, ),

converge ?
1 1 1 1
HOve>1, 22 cq, <2F HOVe>1, —<u, <—
n n n 2n
1 1
@DVn)l, ﬁgungﬁ @DVn}O, n<u, <n+l

Laquelle des suites suivantes est extraite de la suite (us,,),q 7
@ 0 (U3n)n>o @ U <U2n+1)n>0 @ U <U2n+2)n>0 @ U (Un2)n>0

nmw
On pose u,, = cos <7) pour tout n € N. Laquelle des suites suivantes converge ?

@ O (u2n)n>0 @ g <u3n)n>0 @ O (u4n)n>0 @ O (unQ)n>0

Soit a > 0. La suite (u,, ),y définie par u,, = — est croissante a partir d’un certain rang
a

@ (] pour tout a > 0 @ [1 seulement pour a > 1

@ O seulement pour a dans |0, 1] @ U pour aucune valeur de a

S

—

(U )men €6 (V,,)pen sont deux suites réelles telles que (u,, —v,,) converge, alors

Uy ) pen €6 (U, ) pen convergent

(U)
(U ) pen OU (V,,),cn CODVErge
(un)

© OO0
O 000

Uy )pen COnverge <= (v,,),,cy converge
u

(—” converge vers 1
Un n>0
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7] Soit (u,),ey une suite de réels strictement positifs. Laquelle des conditions suivantes permet
de dire que (u,,),cn est strictement décroissante a partir d’un certain rang?

+) O u,, tend vers 0 ) O Untl tond vers 1
O “2*1 tend vers L
n) U,y —wu, tend vers 0 < u, 2

. 1 1
8] Si (Uy,) e €st une suite réelle telle que 1 — - <wu, <2+ ., pour tout n > 1, alors

) O lim w, € [1,2]
J n—+oo J |:| nEIPoou
») U nl_l)Ijloou €1, 2] 1) O (u,,) ey ne converge pas forcément
9| La suite (u,,),ey définie par u,, =n + (—1)" est
2) ] croissante b) O décroissante <) ] non monotone

1) U croissante et décroissante selon la parité de n

u
10| Soit (u,),ey une suite de réels strictement positifs et v,, = "t pour tout n. Alors on peut
n
dire que
<) O'si (u,),en converge, alors (v, ), converge vers 1
v) Osi (v,,),en tend vers 1, alors (u,,),,cy converge
<) Osi (u,,),ey diverge vers +oo, alors (v, ),y tend vers 1
1) Osi (v,,),en diverge vers +oo, alors (u,),c)y diverge vers +oo

11 Soit (uy,),ey une suite réelle croissante.

Laquelle des conditions suivantes n’est pas suffisante pour affirmer que (u,,),,c converge ?

2) O (uy,)pen est majorée <) O la suite (u,,,; —u,) tend vers 0
») O la suite extraite (uy, ) converge 1) O la suite extraite (uy, ) est bornée

12| Parmi les suites suivantes, laquelle est une suite géométrique ?

- (egn)neN J = <2n2)nen\]

)
) O ((n+1)"), 9 H Bn), g

13| Combien vaut a + a?® 4 -+ a” lorsque a est un réel différent de 17

l—a” a(l —a™
) O N i e Sl
~/ l1—a )b 1—a

a—a” 1_an+1
) O 0 -—
-~ 1—a < 1—a

14 Soit (uy,),ey une suite réelle vérifiant la relation u,,,; = 2u,, +3 pour tout n. Alors la suite
définie par ¢,, = u,, — a est une suite géométrique lorsque :

_J‘Da:3 JDa:—3 JDa:2 \JD@zO
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EXERCICES

1] Résoudre le systeme suivant et donner précisément son ensemble de solutions. On donnera
aussi deux solutions distinctes.
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2
n
P tout n € N : = ——|— .
3| Pour tout n , Ol POSe : U, 9 {3J

2) Etudier les limites des suites extraites (ug,2),cy et (U(3n41)2)nen-
1) Que peut-on en déduire pour la suite (u,),cp ?

4] Etudier si la fonction définie par f: R ——> R est de classe ¢! et
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