Planche d, exencices

Fichiers Polynomes-Coef 8, et ¢ |

EXERCICES FACILES :

Exercice | : a,b,c sont les racines dans C de X3 — X2 +4X — 1.

Calculer a3b + a®c + b3a + b3c + c2a + 0.

Correction : Ona o, =1 0y =4, e 05 = 1.
(% +b% + c?)(ab + ac + be) = [a®b + a®c + b3a + b3c + c2a + ¢2b] + (a®be + ab?c + abc?).
Done [adb + adc + b3a + b3 + Ba + ¢3b] = (02 —204)09 — 005 = —29.

EXERCICE DE DIFFICULTE MOYENNE :

z+y+2=0
Exercice | : Résoudre < zy + 22z + yz = —2

ryz = —1

Correction : x,y,zmgeummdeX3—2X+1:(X—1)(X2+X—1).
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EXERCICES PLUS ARDUS :

Exercice | : a,b,c sont les racines dans C de X3 + 3X — 1. Calculer :
— a?+ b+ 2
AP+ + P
1 1 1
S e T ey
— a7

Correction : Ona o, =0 0y,=3 o 04 = 1.

— a?+ b+ =0?—20,=—6.
— (a+b+c)?® = [a®+3+3]+3(a?b+a’c+b2a+b2c+c?a+c?b)+6abe = (a®+b3+c3)+3(0y09—305)+605.
Ror, MW [a3 +b0% + 63} = O’i’ — 30,09 + 303 = 3.
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Exercice 2~ : Soit n € N* et P le polyndome défini par la relation (X + 1)?" — 1 = XP.

Déterminer ’expression développée de P.

Déterminer ’expression factorisée de P.
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2n—1 n—1
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3| En déduire la valeur de | | sin — puis de | | sin —.
v Pl 2n p i 2n

Exercice 3 : Soit P = X% — X3 + 1.
Factoriser P dans C[X].

Factoriser P dans R[X].

T 51 7T
COS — + COS — + cos —

Calculer 4 5 9 o 9

COS — COS —— COS —
9 9 9

Correction :

a etk une nacine de P <= P(a) =0
<= af—a3+1=0
= a®=¢5 ouad=e"
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P = <X2—2c0ng+l) (XQ—QCOS%TX+1> (Xz—QCOS%XJrl)
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s + T + 0
COS — + cos — + cos — | =
9 9 9

- ﬁmmﬂoermim&»gammmMXLmo@M:
P(i) = (—2 cos gz) (—2 cos %z) (—2 cos %Tz)
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1 = 81 COS — COS — COS —
9 9 9

T 5w T
COS — COS — COS — =
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