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Polyndmes

Compléter :

7

Définition 4 (Produit de polynSmes) :  Soient P = (a,),cn €t Q = (b,)nen deux

éléments de K[X].
On appelle produit des polynémes P et Q, le polynéme défini par :

PxQ=(c,)pen oOUVnREN, c,=

~N

\
n
Détinition T : Soit P = Z a;,X* un polynéme non nul.
k=0
On appelle degré de P ...
On convient que deg (qux])) =
\
e N
n
Définition 10 : Soit P = a,X* € K[X].
k=0
On appelle polynome dérivé de P le polynoéme défini par
On définit également, par récurrence, le polynome dérivé k-iéme de P, , par
PO —
VkeN, Pk =
k,
( )
vt VBN, ey«
En particulier, VP € K[X], deg(P)<n =
s ——
( )
Proposition & :
() VP, Qe KX], VA peKX], VrneN, (AP+puQ)™ =
() VP,QeK[X],VneN, PQM =
-
Lycée Jules Garnier H‘ PTSI



lest n°23

4 N\
Théoréme IO (Théoréme de Taylor) :  Soit P € K[X] et a € K. On suppose que
deg(P) = p.

Alors :
P =
(&

Détinition 2 : Un polynome de K[X] est dit irréductible ou premier si :

. ----------------

. ................................................................................................
Théoréme 18 : Soit P € K[X] et a € K.

a eSt une raCine de P @ ----------------------------------
Corollaire 18] : Soit P € K[X].
Si P admet s Qpy ey Oy, alors
Théoréme 21 : Soit P un polynéme non nul de K[X] et o € K.
Les trois propositions suivantes sont équivalentes :
(%) @ est une racine de P de multiplicité m.
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2| Effectuer la division euclidienne de X% —1 par X2 42X —3.

3] Pour n € N*, montrer que 'ordre de multiplicité de 2 comme racine du polynéme
P =nX""2 — (4n + )X + 4(n + 1)X" — 4X"1

est au moins 2.
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4| Trouver un polynéme P de degré < 2 tel que
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