lest n°24

Analyse asywvptotiQue

Une seule réponse exacte par question.

Soit f: R — R de classe 2. Le polynéme de Taylor de f d’ordre 2 en 1 est
2
@Df(1)+xf’(1)+%f”(1) OV fO+@@-Df0)+—"
2
DOE-(f0+ar O+ 51W) QO +e-17w+EL )

Si f(z) =14z + 2%+ o(2?) alors f?(x) admet comme développement limité :

(1) O 1422+ 22 +0(2?) () @ 142z +32% 4 0(2?)
() O1+ 2z +42” + o (2?) (1) O1+ 2z 432 + 22° + 2 + o ()

Si f est une fonction de classe €3 telle que f(z) = 1+ x4+ 222 + 32® + o (23) alors la valeur
de f®)(0) est

@ 0O1/2 )O3 © 09 () ¥ 18
En 0, la fonction x = v/1 + x — 1 est équivalente &

@D\B’/E @Dx @D?):E @M

tanx — x
La limite en 0 de —— vaut
sinx —x

()00 @01 © O +oo )@ —2

Au voisinage de 0, la fonction ch (z) — cos(x) est
(=) W positive
(1) O négative
@ 0 positive pour = > 0 et négative pour z < 0
(1) O de signe indéterminé

Lequel des développements limités suivants montre que la fonction f est, au voisinage de 0,
au-dessus de sa tangente en 0 d’équation y=1—x7?

(DM f(z)=1—x+2>+o0(2?) (O fx)=1—z+o(x)
() O flz)=1—z+2°+0(z°) (O flx)=1—z—a*+o(z*)
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E‘ Lequel des développements limités suivants montre que la fonction f admet en 0 un point
d’inflexion ?

() O f(z) =x+ 2> +o0(z?) () O f(z)=z+o(x)
()W f(z) =z —a2®+0(z?) () O f(x) =z —2®+2° +o(2?)

‘ Considérons la fonction polynomiale P(z) = a + bz + cz? + dz3. Au voisinage de zéro, on a

P(z) = o (2?) si et seulement si

@Dazsz @Da:b:c:dzo
@Ma:b:c:o @Dc:d:O

[10] Laquelle des propriétés suivantes permet de dire que la suite (u,,),,c converge?

() Ouyyy —u, —0 () Ou, =o(n)
() O upyq ~uy, () M u, ~1

Q COURS

2 4
>z
[ 1] Donner un équivalent en 0 de cos(x) — 1 + 5 "o
2 4
1
co&(x)—1+x— T g

Donner un équivalent en 0 de In(1 — z + 2?) + z.

1
In(l—z+2?) +x ~ 22
z—0 2

Soit @ € R\ N. Donner le coefficient de 2™ dans le développement limité de (1 + z)® en 0.

ala—1)(a—2)...(a—n+1)
n!

Déterminer de la maniére que voulez mais pas celle de votre voisin un DL4(0) de tan(a:).

Four hoice, Usquation diflenentielle, bo formule de TaylonYoung, b primitivation, de 0052
cyuofwﬁ\,tdesm rmcos ou[w/u«d.emh%mb\m
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@ APPLICATIONS

Donner un DL (0) de In (cos(x)).

2 4
In (cos(x)) = In ( 5ty te (1:5))
2?2t 5 1 2 5 ?
mm<—2+a4+“mﬂ—2<—z+“$ﬂ
_ Lty 1y 5
o3t T tol™)

Donner un DL, (0) de /1 + arctan(z).

1 + arctan(x) =,V 14+ x4 o0(x?)
xr—r

— 1+1(m+0(1‘2))—é(9€+0($2)>2

x—0 2
_ 1 L, 2
mzolJrix—g:z: +o(9:).

Déterminer lim w

20 /1423 -1
3 3
. sin | —— _ .
sin(sin(x) — x) < 6 ) 6 1 lim sin(sin(z) —z) 1
Vitad—1 a0 1;1;3 x—0 lx?’ z—=0 3 250 Jl+z8—1 3
2 2

e’ —1 2
4| Mont — = —+1 1).
onbrer que 1 —cos(x) =0 x +1+o(l)

e —1 N (R
= —_ o
1 —cos(z) z—0 22 T ‘

Z +o(?)

2z 1

= = x
=0 22 1+ o(x)

4—3xa+o@»@+§+o@»

X (1+§+o(x)>

3::0 x
2 T 2
Soz (145 +0@) = s 1roq).
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