Planche d, exencices

Fichiers DL-Calculs 3,8 et ¢ |
EXERCICES FACILES :
Exercice | : Donner un développement limité & 'ordre 3 en g de h(x) = In(sinz).
. , . 1
Exercice 2. : Déterminer le DL;(0) de : .
cos
Correction : L + L g2 + D i + o(x%)
" cosz 27 T ’
Exercice 3 : Déterminer le DL;(0) de : .ac .
sin x
Correction : -~ =1+ L + g + o(x®)
©osinz 6 360 '
. In(1
Exercice 4 : Déterminer le DL, (0) de : u
1+
o Wm(l4x) 3, 11, 25,
Correction : i Sfpt g +o(z?).

Exercice S : Déterminer le DL, (0) de : tan?(z).

. 2 17
Correction : tan®(z) =22+ - 2%+ — 25 + o(z").

3 45
. sin(x
Exercice £ : Déterminer le DL;(0) de : In ( )
x
. in(x 1 1
Correction : In SH;E‘L) = —ca?— oot @),
. arctan (r
Exercice T : Déterminer le DL,(0) de : In —()
x
. arctan (x) 1 13 251
e N In————2 = — 324 g4 = 46 7
Correctio n " 37+ 5o~ oggs ® +o(z")

Exercice & : Déterminer le DLg(0) de : esin(®),

. . 1 1
Correction : e*sin® =14 g2 + 3 xt+ 0 2% + o(29).

Exercice 9 : Déterminer le DL;(0) de : (1 + z)”.

- ]. 5 3 = |4
Correction : (1—|—x)w:1+12—§x3+6x4—1x"+0(f’).

Exercice O : Déterminer le DL4(0) de : /1 + sin(x).
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. 1 1 1
Correction : /1 +sin(z) =1+ 3773 2% — = z3 + o(z3).

Exercice | : Déterminer le DL, (0) de : y/cos(x).

. RS UV SR R
Correction : y/cos(z) =1 1% 756 "0 ® +o(z").
. In(1
Exercice [ : Déterminer le DL4(0) de : In u
x
; oo 4z 15 5 1, 3
Correction : hqT = —grt gt g + o(z?).
. , ) sin(z)
Exercice [3 : Déterminer le DL;(0) de : 1
er —
; . sin(x)_ _1 _iz i3 .3
Correction : pr— =1 5%~ 5% + Tk + o(x?).
EXERCICE DE DIFFICULTE MOYENNE :
Exercice | : Déterminer le DL4(0) de : (14 )%.
Correction : (1+2z)r =e x [1—1 +E 2_ T 3}+o(x3)

Exercice 2 : Déterminer le DL,(0) de : Inln ((1 + x)%)

, 1 5 1 251
e N : Inln((1 N S pa 2228
Correctio nln ((1+42)7) STt 5yt =g+ e

3
i e
Exercice 3 : Déterminer le DL;(0) de : <M) .
x

. [ sin(x) r%ii 1, 3
Correction : ( ” ) f\/éx{l 60x]+o(a:).

Exercice 4 : Déterminer le DL;(0) de : sin(tan(x)) — tan(sin(z)).

Correction : sin(tan(z)) — tan(sin(z)) = 0 + o(z%) = ——z7 + o(z7).

e+l
Exercice S : Déterminer le DL4(0) de :
xercice éterminer le DL5(0) de e
s i . e Lo, 13 3
orrection : m:l—x+§x —0—632 + o(x?).

Exercice /5 : Déterminer le DL4(0) de : In®(cos(z)).
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. 1
Correction : In’*(cos(z)) = 1334 + o).

Exercice T : Déterminer le DL5(0) de : In (1 +V1+ x)

. ol B, 5o 35
Correction : In (1+\/1+1’) fln(2)+4x 357 + 56% ~ T00a® + o(z*).
) ) i x — sin(x)
Exercice & : Déterminer le DL4(0) de : ———.
1 — cos(x)

— si 1 1
z —sin(z) =z + —a® + o(z3).

Correction : T cos(a) — 3 o

1
Exercice 9 : Déterminer le DL;(0) de In ( Rk )

14 22

3 1, 1 1
=z——z?+ 234+ ot + g:v5 + o(z9).

. 1+
Correction : In < ) 5 3 1

1+ 22
Exercice [O : Déterminer le DL, (0) de eV,

Correction : eVeos@ —¢ Sp2 4 © 04y o(x?).

4 48

Exercice | : Déterminer le DL,(0) de %

Correction : 1_?1(% =z +a2’+ ga:?’ + %x‘* + o(x?).

Exercice [ : Déterminer le DL4(0) de %

Correction : m =1- %x + %ﬁ - éx?’ + o(x?).
EXERCICES PLUS ARDUS :

Exercice | : Déterminer le DL,(0) de : %

Correction : m =1+2z+222+ %az?’ + §m4 + o(x?).

Exercice 2. : Déterminer le DLg(0) de : (cos(z))” .

3p—2) 4 p[15(p —1)* +1]

i ) (o 1 P 2 p( 6 6
Correction : (cos(z))’ =1 5% + o1 ® =50 x° + o(z).
. B . 14+e*\?
Exercice 3 : Déterminer le DL,(0) de : ( 5 > .
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Correction :

Exercice 4 :

Correction :

Exercice S :

Correction :

Exercice L :

Correction :

Exercice 7 :

Correction :

22 + o(z?).

1+e*\? P p(p+1)
:]_ e —_—
( s ) + oy B

: P
Déterminer le DL (0) de : (smxﬁ) .

(m@)pzl—gx%rw

4 5
. 360 x4+ o(x”).

Déterminer le DLs () de cos(x).

cos(z) = cosa — (sina)(z —a) —

Déterminer le DL, (0) de e2esin(@) _ gsin(@),

1 1
= gx?’ + 5.7:4 + o(x?).

arcsin (z) sin(z)

e —e

Déterminer le DL (0) de (cos(x))sm®).

. 1
(cos(z))™™@) =1 — 53:3 +o(z%).

Exercice & : Déterminer le DL, (0) de e™(cos(®)),
€T
Exercice 9 : Donner un développements limité en 0 & lordre 10 de z / cos(t?)dt.
0
x? "
Exercice O : Soit f(z) =In (1 +x+ o0 + ot —'>
! n!
Déterminer le DL, ;(0) de f.
Correction : @’n/ @
— T xn+1 n+1 — qu—le_'r n+1 — xn+1 n+1
flz)=In (e — (n+1)!+o(x )> =2+In <1— EF] +ol(x )) = 2+In (1_(n+1)!+0(x ))
l.n+1
' RS n+1
Dot f(z) =a ] +o(zmt1).
. 14 ax?
Exercice [ : Trouver a,b € R tels que cos(x) — T2 soit un o(z™) en 0 avec n le plus grand
x
possible.
Application ?
Correction : To dl de cos(z) en 0 & Lordne 6 est
cos(x) =1— 5332 + %m‘l — axG + o(x%)

1 2
Colocllonss celuis do — T2

1+ bx?
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1+ az? 1
" — 1 2 -
1+ bz? ( +aa:)><1+b:[2

1
=(1+4a2?) x (1 —bz? + b2z —b32° + 0(25))  con —— =1—u+u?—ud+o(u?)

1+u
- .. O,mdw@ﬂoﬁ@

=1+ (a—b)2®> —b(a—b)x* +b*(a — b)x° + o(2%)

Notons A(z) = cos(z) 1:::2;
1 2 1 1 2 6 6
A(x):(—§—(a—b))x +(24+b(a—b)) (—%—b (a—1b))z% + o(zf).

?mww&ew,g@@mmm%[ﬁm@um@,ﬂ& Ww%W@O)&WW&WW@Q@
d@mg%mmd@@mcmam On soubaite

1 1
—5—(a=b)=0 & - +ba—b)=0.

&M@'W@me%@mmm;

5 1
az*ﬁ ek b:E.
On otient alorss 1 1
Aw) = (= 5 = P20 = 0)a® +0(a®) = 50 +0(a).

Ju(rueo'nobwcgmmdea,bmmo&@mm%@wm%wmwcos(x).?mww

1+ ax? 5 1
Uon éualue ———— (amec a = —— of b= — =0.1 trowse :
o 1—|—b1’2( a 12 12)%$ o

0.9950041631 ...
JU(;Qofw cTu,e
cos(0.1) = 0.9950041652 ...
En lon troure i A(0.1) ~ 2 x 1079

Exercice [ : Déterminer le réel A tel que f(z) = Va2 —z + 1+ V23 + Az2 + 1 admette pour
limite 0 lorsque = tend vers —

Déterminer alors un équivalent de f au voisinage de —oo

Correction : \= —g.
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