lest n°29

Intéaration et Applications linéaires

Q INTEGRATION

1 [e%
Soit v € R\ {—1}. Donner une primitive F de f: x — n%(w) sur ]1;4o0[.
x
Sou/‘u J1;400] f enb conbinue &b on o :
a+1
—Se,a;/:—LF:len (x)JrC.
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~ R a=1 F:z+— In(In(z)) + C.
R it
A Taide d’une intégration partie justifiée, calculer / ——dt
b, cos?(t)
4 1 .
fﬁ%@om@bmatl—)tan(t) ot t sont de dasse C1 sun {0,4].
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In(2)
En posant u = vV et — 1 calculer / Vet —1dt.
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Onadie— =" gy e dt = — qu.
2v et — 1 2u u? +1
Do,
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A l’aide d’une somme de Riemann, calculer lim E —.
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Q APPLICATIONS LINEAIRES

Soient E et F deux K-ev et f € Z(E,F). On suppose E de dimension finie.

Monter que f est injective <= l'image par f d’une base de E est une famille libre.

:)?uﬁmonbo[ugfwtmaech/ue
Bomsidénans une combinainon, linéeine nlle de o fomille 7+ 3" \,f(e,) =

ﬂbcm/ ?A/méahd?e, on o f(i)\iel) =0.

JMWMWZM =0.
Wd%\yndomw&/neouwde&m@amﬂm%dedwb)\l =0: F esf bion lbre.

waMW%meW:Mxeker(f).

Decompasonss @ sur o base. 3 - x=;)\iei.

On o 0= f( (lee):ime»

@’b?@%a/wﬁge ), )M&J@M%WWM =\, =0.
ﬂé@mx:oﬁ& ker():{O}etfe)at@mona‘,edme.

Soit E un K-ev et F = (xy,+,,) une famille de vecteurs de E. On considere I'application
linéaire
OPaE; KP — E
P
()‘17 T >\p) — Z )‘zxz
=1

(+) Montrer que J est génératrice <= ¢4 est surjective.
(1) Montrer que J est libre <= ¢ est injective.

P
A
=1
Do, T est génnalnice <= Vet (7) =

— Im¢s =E

P
@ker¢f:{()\1f"7/\p)ewy Z)\il‘izo}
i=1

Dov, F ent libre — {(Al,---,Ap)ew, Z)\x _o} (0,-+,0)}

= kergy ={(0,-,0)}
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