Planche d, exencices

Fichiers Integration-Riemann 8, B et ¢

EXERCICES FACILES :

Exercice | : Déterminer lim nz et
n

n—-+oo

n—1 n—1
. 1 1
Correction : Soit Uy, =N = — P;ofa,omt f(z noub, vemons d écrnine
; k24+n? n ;) 1+ ( T 1422

Qa bomvme de %u@ma/n/n/ W\d,am,t & /1 f .Z‘)d.%’. eeUJe i/nl'ecah’ ope be cuﬁ:upe gaafwrme/rut :
0
! 'odx 1 ™
/0 f(t)dt :/0 T3 2= [arctanz] = T

%md&%mﬂmu ww@;%eomtwwfl dxmoubwnmlbdeqwnbw)‘bﬂue noo'n/w)uaeum

44
n—+oo

Exercice 2. : Déterminer lim nz 2t
n

Correction : %is

-1 1n71 1
; +n2 nkol—l—(%)Q
&r,oba/ntf mmdm%mdeﬁmmwm /1 yda. Celte

1 1
dx 1T
/0 f(t)dt —/O Tia s [arctan:v]o =T

&mmede%wm,a/nm/u cofrvu@uaea/r&m/lf dl‘mubu@nmwd,emmbuybc?u,@ ccvrvueﬂ%eww

4.

. ) . T k2
E—Ker-('ﬂee 3 Déterminer nl_l)gloo Z m

. 1 n
Correction : -
Un n kz::l 1+

n—+0oo

. 1
Exercice 4 : Déterminer lim n Z [ERRE
— n

F. PUCCI Lycée Jules Garnier J PTSI Vinci - 2024



Planche d, exencices
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EXERCICE DE DIFFICULTE MOYENNE :
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Exercice T : Déterminer lim — Yo

n—1 2
k
Exercice & : Déterminer un équivalent en +oo de Y ————3
; nv/n3 + k3

n—1 kQ n—1 (ﬁ)2
Correction : u, =Y ——m—— =Y —2n/
o nVn® + k3 ;)31+(k)3
1 /1 z2 4 J4-1 " Va—1
—U r = u,, ~ ni
B S 2 Y|

EXERCICES PLUS ARDUS :

. n K2\ "
Exercice | : Déterminer lim H (1 + —2> .
+oo 14 n

Correction : St v, =[]

k=1

n k‘2 n

g
3
Il
=)
<
3
I
[
=)
N
VS
—
+
2l T
SN—
3=
|
3|
[
=)
TN
—
+
w‘ o
SN—

En [wga/nb g(z) = In(1 + 2?) nous

I:/Olg(m)dxz/olln(l—i—mQ)dx

! T
[:cln(lerz)];[ xﬁd:p ra)uvnt&ahuhmrmrmhm

! 1
:1n2—2/ 1—72(133
o 1+

=1n2 — 2[z — arctan bL}(lJ

T
=In2—-2+ —.
n +2

Nows wenons de [rowser que Wy, = Inv, convenge e I=h2-2+ g, donc v,, = expw,, conenge vend
eXp(ln2 -2+ g) = 2€g_2, %JZQ/W (Un) [e¥ [\ou)l, &/nu,te 2(3%_2.

Exercice 22 : En faisant apparaitre une somme de Riemann, déterminer un équivalent simple
n

de S, = Z VEk.
k=1

F. PUCCI Lycée Jules Garnier ﬂ

PTSI Vincei - 2024



Planche d, exencices

. Z 1< k
orrection : S, = k= - s
Correcti S, k§:1f n nxn§ \/;

@mft—)\[%bwnh/mm[()l @ou/* —+) \[dt
n—-+oo
2
@cyn;osnf\lgn\/ﬁ

. 1 <&
Exercice 3 : Déterminer lim —— Y BE(VE).
n—+00 NA/MN —l

Correction : fpou)blgkén, \/%—IQE(\/E)é\/Ed:%vamntj
1 & 1 1 "
— Y V- —=<u, <—> Vk

1 1 & 1
wndn@ndwm+oo,7b@ndm0&@o,mde%mi — \/7

1

3 3
/ \/dezi@munt@ndwwi
0

n

)

. , . . e k

Exercice 4+ : Déterminer lim n —_
n—-+oo | ]{;2

. 1
Correction : %t f(x):ﬁe’l/xu‘,x>0&01wz:0. f etk continue sur [0,1] (Réoremes de croin -

n 1 1
te). Done, 1 Y bond, dz. R 0,1 F(z) = t) dt
ancozw[\me%) U, n;f(n) ue)m/o f(x) da. Joun x € | Llwww (x) /w f(t)
%W f etk continue sun [0,1), F Dest ef
r—0, >0 x—0, >0 r—0, >0 e

/. f(z)de =F(0)= lim F(z)= lim [e’l/t]i = lim (e!'—eV/*)= 1
0

1
@munWmEanum+m

—1

3

Exercice S : T lim 1 ( )
FOver o = 2+ cos 3k7r/n)
) 1 3 T
Correction : f/ dt :/ i
3J_g 2+cost J_ 2+4cost /3
Exercice & :
2
[1] Montrer que : ¥V z >0, x—%gl n(l+z) <
n

1

. Trouver hm H (1+ k2+n2> .

Correction :

F. PUCCI Lycée Jules Garnier ﬂ PTSI Vinci - 2024



Planche d, exencices
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