Planche d, exencices

Fichiers Primitives 38, et ¢ |

EXERCICES FACILES :

x
Exercice | : Déterminer / cos(z)y/1 + sin(x) dz sur un intervalle & préciser.

Exercice 2 :

Exercice 3 :

Exercice 4 :

Exercice S :

Exercice L

Exercice 7 :

Correction :

Exercice 8 :

rés.

Correction :

Exercice 9 :

Correction :

Exercice IO :

dérés.

Correction :

Exercice | :

Correction :

¥ gin(x
Calculer # dz sur un intervalle & préciser.
1+ cos?(x)
* cos(In(x
Déterminer / M dz sur un intervalle a préciser.
x
. . * dz . N
Déterminer sur un intervalle & préciser.
Ve+1l4++vVe—1
o Y de . <
Déterminer ———— sur un intervalle a préciser.
25 + 9x2

* dz
———— sur un intervalle a préciser.
/ V25 — 922
1
Calculer / 33:——1—12 dz.
o (@+1)

[

3r+1

s 1)2dm =3In2—1 (démwnm on dlomentn m#%).

dz
Calculer une primitive de / —— en précisant le ou les intervalles considé-
2 4+x+1
rdz 1 1 2z +1
— = —In(2®> + 2+ 1) + — arctan ———.
/ l+z+a22 2 ( ) V3 V3
x
Calculer une primitive de / r— dz en précisant le ou les intervalles considérés.
x E—
T 1 |z?—1
de = -1 .
/14—1 S R
o x> —2 L. . .
Calculer une primitive de —— 5 da en précisant le ou les intervalles consi-
x J—

3_2 2 2
x de =2 — — x

/

3 — 12

dx
Calculer une primitive de / P a—1 en précisant le ou les intervalles considérés.
T+ —
/ dx 1 ’x —1
= CIn|———|
»2?4+r—2 3 |lr+2
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Planche d, exencices

EXERCICE DE DIFFICULTE MOYENNE :

Exercice | : Calculer / cos(x)ch3(z) dz sur un intervalle & préciser.
Exercice 2. : Calculer / sin(z) sin(2x) sin(3x) dz sur un intervalle a préciser.

x
Exercice 3 : Calculer / tan?(x) do sur un intervalle & préciser.

¥ cos(x) + 2sin(x)

- dz sur un intervalle a préciser.
cos(x) + sin(z)

Exercice 4+ : Déterminer /

Correction : / cos(x) + 2sin(z) dp — / 5(cos(z) + sin(x)) 4+ B(cos(x) — sin(z)) do = / (3 1 cos(x) — sin(x)) J

cos(x) + sin(x) cos(z) + sin(z) 2 2cos(z) 4 sin(z)
3 1

~ 2" om (cos(z) + sin(z))

K= /ch (mx) cos(nx) dx
Exercice S : Soit
L =

/ sh (mx) cos(nzx) dz
Calculer K et L.

€T

Correction : K+ L= / em® cos(nr)dr & K—L = / e ™ cos(nx) d.

K==z
_ iohhw e (m,n) = (0,0), ollors {L _0
:tm+in)x:| - e:tmm

- Lowsque (m,n) # (0,0), olows / e de = [im—i—m

x eme
/ e™* cosnxdr =

= T e (+m — in).

(mcosnz + nsinnz)

2 1 2
/ e ™ cosne dr = ——— (—mcosnx + nsinnx)
m? + n?
K — msh (mx) cosnx + nch (ma) sin na
1 o m?2 + n?
On o deduit; IL— mch (mz) cos nz + nsh (ma) sinnx
N m? + n?

T T
Exercice L : Soient I = / xcos? xdx et J = / x sin® zdz.
0 0

Calculer I et T+ J.
En déduire J.

K= /chm:zcosnxdw
Exercice 7 :
L= /shmzcosna:dx

Calculer K et L.

Correction : K+L = /emw cosnxdx b K—L:/e’mmcosnxdx .

K==z
— Sﬁ()ﬁ/ﬁﬂ/d& (m,n) = (0,0), ol {Lz
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Planche d, exencices

) e(m-‘rin)x e~ me ]
_ icwgﬂwa (m,n) # (0,0), alons /e”””e””” do = [ —n ] = T e (m — in).
emm
/e’”” cosnx dr = ——— (mcosnx + nsinnz)
gD m2 + n2
(e1Ver e—mw
/ e”"* cosnzdr = ——— (—mcosnz + nsinnx)
me+n
_ msh (ma) cosnx 4 nch (mzx) sin nx
P o m?2 + n?
On on. deduit - _mch (mx) cos nz + nsh (mx) sin nx
N m? + n?
.’135

en précisant le ou les intervalles consi-

Exercice & : Calculer une primitive de
-2 —z+1

dérés.

Correction : X3-X2-X+1 = X2(X—1)—(X—1) = (X2=1)(X—1) = (X—1)2(X+1). @WQ‘”W’
L ). . _ X® 2 dy dy €
m%e@@mmdbmmﬁeudef— XX _X+1 %td/eﬁ@goh/m,@ax +bX+C+X—1+(X—1)2+X+1'

— Determination de a, b et ¢
g@d&/@i&mueuc&dimmdexsramx3—x2—x+lbléﬂub

X5 =(X24+X+2)(X3—-X2-X+1)+2X2+X—2.

@«LadofnanI,bZIeECZQ.

L (=11
-e=Jim @@ = e =y
D : ) 15 1
= Rn, dy = lim(z = 1?f(0) = 1 = 5
119
~ Eafin, 2 = 0 founnib 0= c—dy +dy +e b done, dy =—2— 5+ 7 = —.
.Gf\/na%le'nb
X5 o 1 1 1 11
—X2 X2 " ! 1
X5 X2 X +1 SRS SuE TN GEEIERS Gk

adm@Imww@'mmmm@%@]—oo?—m}—1,1[m]1,+oo[,mam1

x? 3 22 1 1
S SO 1S I ST 1 S 1)+ C.
/x3—x2—x+1 Tty Tyt 2(x—1) 411\:n+ |+

EXERCICES PLUS ARDUS :

. , . 1L dt . <
Exercice | : Déterminer lim — sur un intervalle a préciser.
=0 I o 14 ¢2
/1’ dt /‘0 dt
. 1/ dt 14 ¢2 1+¢2 1
Correction : lim — / 5 = lim = 0 = > =0.
z=0 T 1+t z—0 xr—0 1+0

) 1 T2
Exercice 2 : Etude compléete de la fonction f(z) = / dt.
b f@) Vi
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Planche d, exencices

2

Correction : Run t neel, obonsy g(t) = \/% i, powy & ned, G(z) = /mg(t) dt.

g}mbﬂueg%bdégim@etmhmwwbﬂ%G%td,é%mpmﬂ?ebdecfam‘ﬁletG’zg(Gebt@@Pmmrme
@ngWb'M%l).

%?nédmﬁg%tdecfam%mwbﬂ?d;de%bde%m%WmR
Fnalement, fehbdégxme&decﬂom%mm}—oo,l[u]l,+oo[.
Etude en 1 : Run 2+ 1,

G(z) C)+GM(@—1)+ LU (@ —1)2 +o((z—1)2)
f@) = r—1 r—1

=9(1) +g'()(z —1) +o((x —1)).

Done, f@m@%lmd@wﬁﬂwwmm&/m%d'ml.

Ror suite, wawmmmlmwf(l)zg(l)Z%M%WW%b
ma%@mutf’(l):%g’(n

. / _ 1 % (— 427 — 9 1—a8
6’: " o ieh 2, /o) = 20 s X S ) T A e
g (1)=0.
Done, f/(1) =0.

G'(z)(x—1)— G(x)
(z—1)? '

J(w) est du vigne de () = G (z)(x — 1) — G(x) donk lo déninse ent

Variations : Run 2 £ 1, f/(z) =

W(@) = G (@)(e —1) + G (2) — G (2) = (z — 1)g/(2).
B’ %td,u/bua/mede 2z(1 —a®)(z — 1) ou@ncohedmbua/r@de —2z(1 + z).
h est done décroivbante surn | — 00, —1] ef sun [0, +00[ eb croissante sun [—1,0].
Jmambarm@o[uamd/mtandwm+oo(w—oo),

1 1
@)z —1) = )~ =
(@) —1) = gla)(e— 1)~y =
et done G'(x)(z — 1) tend, wernn 0.
Mwm>l
x 2 1
< <[] ——=dt=1--<1,
0< G(x) U .

etGebb@o’vméemuo{bA/na%ede—Foo(wde—oo).
QWG%LWH@MR/GQM@W%%%+OO&%7OO.
€mw%twmmww%+m&mmwaamm—m
?MWhQWWWM%—m@WWWWm+m?M
[0, 4+00], h ent décroissante o s'annule en 1.

@mhwwm[o,l]am%amm[l,+oo[.

&wre,

1
dt—x/§<2/ dt —v2 =0,
0

Sl

1 t2 1 t2
h(—1) = 7dt—\/§:2/ —
= /_1 V1418 b V1418
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Planche d, exencices

ot h(—1) <.
hb,'om/nuﬂedwn,o,wmetmwbmﬁe@o&bm]—oo,—l[%mmhéegaebwmetmewxﬁego%a
swn | — 1,0[ en un cenbain néd .

@erﬂuﬁ,}L%M@MLWMM]*M,QLWMWM}Q,ﬂLMMWM
18,1 et sbrictement négaline sun |1, 400l

1 enb shrictement croibsante bun | — 00, ], sbridement décroissante s [a, B, sbridement croinsante sun
[8,1] b shrictement décroissante bun [1,400].
Etude en linfini : aerooOufoo, G@ume&/m@hée@ﬂe@i}dm@f@ndmﬂ.

%
Exercice 3 : Déterminer lim sin”(z) dx.
n—+o0o o

Correction : awec €.

Exercice 4 : Soit f: R — R continue en 0.

v U

Déterminer 71}1{(1) A il f(z)de.

. €T ™

Correction : Rsen h = " Lo néponve enlb f(O)Z
x
Exercice S : Déterminer / sin(In(z)) dz sur un intervalle a préciser.
Correction : /sin(ln(m)) da = g (sinln(z) — cosIn(x)).
Exercice & : Calculer / xe® cos(x) dx.
Exercice T : Déterminer I, = / cos(nx) cos" xdz et J, = / sin(nz) cos™ x dx.
0 0

Correction :

n

A :In+iJn:/ e cos™ x dx
0
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