Nom : ...................... Prénom : ......................

Séries numériques

Définition | = Soit (u,),ey une suite réelle ou complexe.

e On appelle

suite (S,,),¢y définie par :

VneN, S, =

Vocaeulaire : Pour tout entier n € N,

o s’appelle la somme partielle de rang n.

e On dit que la série Zun converge lorsque
nz0

Vocarulsire :Dans le cas de convergence,

< On appelle reste de rang n I’élément défini par :

\ o Lorsque la série ne converge pas, on dit quelle . )

Remaraues et commentaires :
+00
— Ecrire la somme infinie Z u,, suppose
n=0
— Enfin, remarquez que S, = et Vn e N, =S

Exenple 2. Les séries géométriques de la forme Z 2™ ou z est un nombre complexes sont convergentes

si, et seulement si et on a :

Dans ce cas, R,, =
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Test n°31 G
Proposition S : Soient Z u,, et Z v, deux séries
neN neN
(i) SiVneN, alors Zvn ............ = Zun .............
................... nenN neN
(ii) Si Up, n~>N+<>o Un» alors Zun et Zvn .............................
neN neN
Exercice | © Etudier la série de terme général In (1 + 7> et donner sa limite.
n
Théoréme b :
Si f:[0;400[ — R, est une fonction . T et
alors .................... et ............................... sont ......................
p
Méthode 2 (Encadrement d'une aire par des sommes) :
SDOiP/ntTLOEN et f:[ng;+oo[ — R conbimue eb monotone.
Mons,
Si f est croissante : Vk>ng bt € [k;k+1],
n
< fdt <
.......................................... £
\
'
Méthode 3 (Encadrement d'une somme par des aires) :
.Soo{eﬁlbnoeNebf:[no;+Oo[l—>RwWetmmew.
Hons,
Si f est décroissante : Vk >ny+1,
n
< Y f) <
........................ =,
\
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Test n°31 G
Détinition 2 : Soit o € R.
On appelle série de Riemann la série
: . . - . Inn
Exercice 7. . Déterminer la nature de la série de terme général u,, = on
n
u,
Proposition 8 : Soit Zun une série a terme positif tel que —H —— ¢,
"""""""" u, n—+00
Alors,
= Sif > 1, la série Zun .............................
=S Y e
Théoréme 9 (CV CA) : Soit (u,,),ey une suite d’éléments de K.
SED alors
Exercice 3 : Sans justification, complétez le tableau avec les séries ci-dessous :
n
(_l)n 4 L L
e o @ Y
> 1
n cos(n) Z —
Z sin (i) Z A 2
: o2
Séries convergentes Séries divergentes
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