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1. Donner la forme algébrique de (

2. Résoudre dans C, 'équation 1322 — 2v/3 +1 = 0.

V34 Ti

212 = %

3. En posant z = z 4+ iy, déterminer ’ensemble des points M du plan dont D'affixe vérifie

|z —1+ 1| =2.

lz—1+ i = (z—1)2+ (y+1)2 donc
lz—14+i|=2 < (z—1)2+ (y+1)?2=4.

C’est le cercle de centre © (1;—1) et de rayon 2.

z —
4. En posant z = x + iy, déterminer ’ensemble des complexes z tels que

Toujours le domaine de définition en premier : z # —1i.

Ensuite, en posant z =z + iy, z,y € R?, on a :

z—2 r—24 iy _((x—2)+iy)(x—(y+1)i)

Vz#—1i, = - =
7 z+1 x4+ (y+1)i 22+ (y+1)?
Cze—2)+yly+ D+ (2—2)(y+ 1) +ay) i
2+ (y+1)? '
Do,
L

2
[R 2— 1 Yy =
z+i€ = 2-2)(y+1)+2y=0

= 2—x+2y=0
= r—2y—2=0.

En vérifiant que —i = (0;—1) vérifie ’équation ci-dessus, 1’ensemble cherché est donc la droite d’équation
x — 2y — 2 =0 privé du point (0;—1).

5. Donner la forme exponentielle du nombre z = 2 + V3 + i.

Sl

z:2+\/§+i:2<1+ei%> :4cos(l> e!
>012
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Nombres complexes et intégration

Test n°12

6. Résoudre e = v6 + iVv2.

2= %111(2)—1— ig 2in].

—14+1 S
7. Donner le domaine de primitivabilité une primitive F de f: ¢t — —t garceos(t)+iarcsin(t)

1—1¢2
D’apres les théoreémes sur les composées et produits de fonctions continues, f est continue sur |—1;1[ et on a :

VtelcC ]_1 : 1[7 F(t) _ ear‘ccos(t)+i arcsin(t).

INE

1
+ it

8. Calculer /
0

INE
I

1 1— it 1 1 1 2
dt = dt tan(t) — = In(¢? 1'] =1l—=-In|1+4+—]i.
/01+it /0t2+1 {arcan() 211( —|—)1O 2n<+16)1

1
9. A l'aide d’une IPP, calculer / tIn(t) dt.
0

1
Les fonctions ¢t — 5152 et t — In(t) sont de classe € sur [0;1] et ]0;1]. Une IPP s’écrit alors :

1 1 1 1 1 1
/ tin(t)dt = [42 ln(t)} —/ —t? x —dt
0 2 o o 2 t

__,—/
1t 171 ,0"
=—- [ tdt=— {42}
2 J, 2 12 ],
1
=7
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D Test n°12

1+iv3 )"
1
1. Donner la forme algébrique de | ————
V2+iv2

2. Résoudre dans C, I’équation 1122 — /841 =0.

_ V2£3i

3. En posant z = z 4+ iy, déterminer ’ensemble des points M du plan dont D'affixe vérifie

lz—1+i|=]z+2|.

z—1+i>=(@—1)2+@y+1)2%et [2+2] = (x+2)2 + 42 donc

lz—1+1i|=|24+2] = (-1 +y+1)?2=(z+2)?%+4°
= 2x+4+2y+2=2x+4
= 2z—-y+1=0.

C’est la droite d’équation 2z —y + 1 = 0.
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4. En posant z = x + iy, déterminer I'’ensemble des complexes z tels que

Toujours le domaine de définition en premier : z # —1i.
Ensuite, en posant z = x + iy, z,y € R?, on a :

z—2 r—2+iy  ((z—=2)+iy)(z—(y+1)i)

V —1 — —
2 F DT z+ (y+1)i 22 4 (y +1)2
_ =2 +yy+ D+ (C—z)y+ 1) +ay) i
2%+ (y +1)? '
Do,
z—2 .
€iR < z(z—2)+yly+1)=0

z+ i
= 22 -22+y +y=0

n? 5
= (z—1)2 ( f) = -,
(=14 |y +5 1
En vérifiant que —1 = (0;—1) vérifie 'équation ci-dessus, ’ensemble cherché est donc le cercle de centre

1 5
Q (1 ; —§> et de rayon g privé du point (0;—1).
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5. Donner la forme exponentielle du nombre z = 2 + V24 iv2.

z:2+\/§+i\/§:2<1+ ei§> :4cos(g) eig.

_ 97
>0

6. Résoudre e = V3 + iV3.

z=In (2\/§) + ig [2i7].

7. Donner le domaine de primitivabilité une primitive F de f : ¢t — < + i) arctan(t)+it

1
142
D’apres les théoremes sur les composées et produits de fonctions continues, f est continue sur R et on a :

VteICR, F(t) = etretant)tit,

INE

8. Calculer/ ! — dt.
0 t+ 1

1 t— i 1 1 ’
/ . dt:/ T [7ln(t2+1)fiarctan(t)} -1+ ) —i.
St 21 |2 . 2 16

N
N

1
9. A Tl'aide d’une IPP, calculer / tel dt.
0

Les fonctions ¢t — t et t — ef sont de classe € sur [0;1]. Une IPP s’écrit alors :

1 1 1
/tefdt:[tet] —/ et dt
0 0 0
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