Semaines 9 et 10 ]. Kholle n°5

Nom: ........... . i Prénom : ........... ... ... ........

Nombres Complexes [ & Primitives |

Question de cours : Montrer que V z,2" € C, z =2 < |z| = |2/| et arg(z) =arg(z’) [2n].

1—1v3 5 5
Exercice 1 : Montrer que (cos (g)—i—z sin (g) <;\[> (1+i) = V2 (cos (871) oL St (?Z))

€T
Exercice 2 : Déterminer / cos(z)y/1 + sin(z) dz sur un intervalle a préciser.

Exercice 3 : Calculer la primitive suivante sur un intervalle & préciser :

/ ze® dw.
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Semaines 9 et 10 2

Kholle n°5

Nom : ......... ... . Prénom : ..........

Nombres Complexes I & Primitives

Question de cours : Déterminer des primitives des fonctions & — cos®(z), # > x arctan(z), x — e*® cos(wz).

Exercice 1 : Calculer (\/§ — i)zoog'

¥ cos(In(x))

Exercice 2 : Déterminer /
x

dz sur un intervalle & préciser.

/ " 22 In(z) do.

Exercice 3 : Calculer la primitive suivante sur un intervalle a préciser :
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Semaines 9 et 10 3 Kholle n°5

Nom : ......... ... . Prénom : ........ ... ... ... ... .. ........

Nombres Complexes I & Primitives |

Question de cours : Soit w € C. Solutions dans C, de I'équation e* = w.

tanp —1 |
—— 0

Exercice 1 : Calculer le module et I'argument de - ou ¢ € R.
tanp + 1

dx
+vz—1

T
Exercice 2 : Déterminer / 7 ; sur un intervalle a préciser.
T+

Exercice 3 : Calculer la primitive suivante sur un intervalle a préciser :

/ x arctan(x) dz.
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Semaines 9 et 10 4: Kholle n°5

Nom : ......... ... . Prénom : ........ ... ... ... ... .. ........

Nombres Complexes I & Primitives |

Question de cours : Inégalité triangulaire supérieure : |z + 2’| < |z| 4+ |2’|. Pour les plus aguerris, cas d’égalité.

Exercice 1 : Calculer (1 +iv/3)° + (1 —iVv/3)°.

x
Exercice 2 : Calculer / cos(x)ch3(z) dz sur un intervalle & préciser.

Exercice 3 : Calculer la primitive suivante sur un intervalle a préciser :

/ (=23 + 2% — 22 + 3)e ® dx.
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Semaines 9 et 10 5 Kholle n°5

Nom : ......... ... . Prénom : ........ ... ... ... ... .. ........

Nombres Complexes I & Primitives |

Question de cours : Formule d'intégration par parties avec les hypotheses de régularité et la démonstration.

13 13
Exercice 1 : Montrer que (1—i)(cos (g)—i—z sin (g) (vV3—i) = 2v2 (cos (6—0ﬂ> — isin (67(?))

dx

Exercice 2 : Déterminer / %1922

sur un intervalle & préciser.

Exercice 3 : Calculer la primitive (sur un intervalle & préciser) suivante :

xT
/ z2e? dx.
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Semaines 9 et 10 6 Kholle n°5

Nom : ......... ... . Prénom : ........ ... ... ... ... .. ........

Nombres Complexes I & Primitives |

Question de cours : Montrer que Vz,2" € C, z =2 < |z| = |2/| et arg(z) =arg (') [2n].

1
Exercice 1 : Déterminer les complexes z tels que z, — et z — 1 aient méme module.
z

1
Exercice 2 : Calculer / 3ggi—kld:z:.
0

(z+1)*

Exercice 3 : Calculer la primitive (sur un intervalle & préciser) suivante :

/1 dt
b VEEFt+1
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Semaines 9 et 10 7 Khélle n°5

Nom : ......... ... . Prénom : ........ ... ... ... ... .. ........

Nombres Complexes I & Primitives |

Question de cours : Intégrale de fonctions paires, impaires ou périodiques. Choix laissé a I'examinateur.

n—1
Exercice 1 : Montrer que Zsin (ki> = cotan <l>
— n 2n

En déduire la valeur de tan (g) Vérifier cette valeur & ’aide de tan (Z)

Exercice 2 : Soient I :/ zcos®(z)dr et J :/ rsin®(z)dz.
0 0

1. Calculer I et I+ J.
2. En déduire J.

1
Exercice 3 : Calculer / xarctan?(x) dz.
0
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Semaines 9 et 10 8 Kholle n°5

Nom : ......... ... . Prénom : ........ ... ... ... ... .. ........

Nombres Complexes I & Primitives |

Question de cours : Transformation de Fresnel : Va,b) € R\{(0;0)} et w e R, 3 (A;¢) € R\ x R tel que :

Vt € R, acos(wt) + bsin(wt) = A cos(wt + ¢).

(1—iv3)\"
Exercice 1 : Pour quelles valeurs de ’entier n, le complexe W est-il un réel
—1

positif ?

x
Exercice 2 : Calculer / tan?(x) do sur un intervalle & préciser.

Exercice 3 : Soit f € ¢'([a,b],R).

b
Déterminer la limite de / f(t) cos(nt) dt lorsque n tend vers +oc.
a
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