Pour le 23 juin 2025 Devoir en temps libre n°13

Partic enticre |

Soit n € N*.

On considere les deux fonctions définies pour tout z € R par :
n—1

=Lyl 5]« =Bz

k=0

1. (a) Montrer que Vz € R, f(x) = |z].

On pourra distinguer les cas ol x appartient & un intervalle de la forme [2p;2p + 1] ou
2p+1;2p+2[.

n 2k;
(b) Soit m € N. On définit la suite (u,,),,c par Vn € N, u,, = Z {%J
k=0

m
Montrer que, Vn € N, u,, = m — [WJ

(c) En déduire lim u,.
n—-+0o0o

2. (a) Montrer que g est constante sur [0; 1], et déterminer sa valeur.
(b) Prouver que Vz € R, g(x +1) = g(z) + 1.

(c) Montrer que Vp € Z, Va € [p;p + 1], g(x) = |z].
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(d) En déduire une expression plus simple de la fonction g sur R.
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