Planche d, exencices

Fichiers Nombres-Complexes-II-Racines 8,8 et ¢ |

EXERCICES FACILES :

Exercice | :
1+1
7
. T Lo/
En déduire les valeurs de cos (g) et sin (g)

Calculer les valeurs de cos (%) et sin (1—7;>

Calculer les racines carrées de

. 1+74
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cosg—§ 2—|—\/§ b smg—2 2 — 2.

Exercice 2 : Calculer les racines carrées de 1 et 24 — 10s.

Correction :

— E%memé%dglwnb:—i—let—l.
— Yen nacinen carnéen de 24 — 10i sonb : 5 —i o —5 +i.

Exercice 3 : Calculer les racines carrées de 7 et 3 + 4i.
Correction :
— Fen nacines cannéen de i sonk ?(1“) &—?(14—1’).
— Jen nacines canngen de 3+ 4i vont : 24 o —2 —i.

Exercice 4 : Calculer les racines carrées de 8 — 67 et 7 + 244.

Correction :

— v nacines cannées de 8 — 6i vonk done wy =3 — i b wy = —w; = —3 + 1.

— Fen nacines cannsen de 7 + 24i sonb : 4+ 3i o —4 — 3.
Exercice S : Calculer les racines carrées de 3 — 4i et 3.

Correction : Teu nacines carnéen de 3 — 4i sonb : 2 —i b —2 4.
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Planche d, exencices

EXERCICE DE DIFFICULTE MOYENNE :

Exercice | : Calculer les racines quatriémes de —119 + 120:.
Correction : 342, —3—2i, 2—3i, —2 + 3i.
Exercice 22 : Résoudre : 2* — (5 — 144)2? — 2(12 + 5i) = 0.

Correction : ' —(5—14i)2* —2(12+50) =0 <= 2% (5—141)Z—2(12+5i) = 0 en povant; Z = 2°

&MMMMAZQE)(—?)—ZIZ')d:wnedebe@ma/nebebb(s:'f)(l—%).
On olftient : Z = —2i ow Z =5 — 12i.

§={1—i,—1+i,3—2i,—3+2i}.

Exercice 3 : Résoudre dans C : (22 —1)% = —823.

Correction : S:{—1+\@,—1—\/§71+2\/§(1+i),1+2\/§ ) 1=V3 ',1_ﬁ(1—¢)}.

Exercice 4 : Résoudre dans C 'équation (22 + 2+ 1)2+1 = 0.

Correction :

(2242412 4+1=0 <« 22+z2+1=iouw 2?2 +2+1=—i
= 224+24+(1—-i)=0o0u 22 +2+(1+4) =0

= z=towz=—1l—towz=—towz=—1+14
’é’f{z 2—1+z}‘
: ) s 14
Exercice S : Résoudre I’équation 2° = -
\/g—l
. 1 ) 2 5im
Correction : 28 = Hb = ZS:KGT
V3 —i 2

Exercice [ : Résoudre 24 =1 +iv/3.

Ty km

Correction : 24 =1+iV3 < 2% = 2% donc 2z = v2ei(HHF),

Fer sollutions sonb : V2eiTz; 26l T3, V26l 5, V265

Exercice 7 : En écrivant de deux manieres différentes les racines carrées de 1 — 1, déterminer

les valeurs de : cos (%) et sin (3%)

V2—1 . 3rm V241
5 dsm§: .

. 3
Correction : cos§7T =
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Planche d, exencices

EXERCICES PLUS ARDUS :

Exercice | : Soit n un entier naturel non nul fixé.
Résoudre I’équation (E) : (14 2)%" = (1 — z)?".
‘ Calculer le produit des racines non nulles.

Exercice 2. : Résoudre dans C de deux fagons différentes I'’équation (E) :  (1+i2)® = (1—iz)5.

s 27
En déduire les tangentes des nombres 3 et = sous la forme \/p + qv/n avec p,q,n € Z.

. P 3 4
Correction : § = {O,tang,tan %,tan g,tan ?ﬁ} - {0, \/5 . 2\/5,—\/5— 21/5, \/5 + 2\/5,—\/5 + 2x/5}

. U 2
Dos tan & = \/5—2V5 & tan - = \/5 + 2V5.
Exercice 3 : Soit w e U, \ {1}.

Calculer 1 + w + w? + w? 4+ w* + w® + .

2 3
Calculer

w w
1 1
En déduire 5— +

w
1+ w? + 14 wt + 1+ wb
1 1

s 47 67 "
COS 55 COS=F oS o
Correction :
14w+ +d+wr+w®+wf =0
w N w? N w24 2w+ 2w 4 2w + 2wt 4+ 205 =205 )
T+w? 14wt 1408 1+w?+wt+208+w+wd+wd wb
in 1 1 1 2 2 2
3] & w=eT, =
‘ W cosQ—’T—'—(;08,4—77—’—0056—’T w+w*1+w2+w*2+w3—|—w*3

7 7 7
2w 2w? 23

w2+1+w4+1+w6+1:

Remaraue : EBRA@FLO%O’M h&a’uﬂ‘m nenk F,cub/ consbwudille & lo "u@c&ﬂe eb aw O(yrmTuab/

—4.
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