Planche d, exencices

Fichiers Nombres-Reels-Parties-Entieres 3, et ¢ |

EXERCICES FACILES :

Exercice | : Représenter la fonction x - x — |z

J.
Exercice 2 : Représenter la fonction et z - || + (z — |z])°.
1

Exercice 3 : Montrer que Vz € R, Vn € N*, T+ —J = |nz].

EXERCICE DE DIFFICULTE MOYENNE :

Exercice | : Montrer que Vn € N*, Vx € R, LMJ = |z].
n

Exercice 2 :
1 1
1| Montrer que Vn € N*, vn+1—+n <—
1 1 1
En déduire la partie entiére de A = 4o .
2] P ﬁ V3 v/10000

n2

Exercice 3 : Calculer pour n € N* : S, = Z [\/EJ
k=1

Exercice 4 :

1 1 1
Montrer que la fonction f : x {az + §J +lz+ 1]+ Px + §J — |4z + 1] est §—périodique.

En déduire que

Vo ER, {x—i—%J—FLx—l—lJﬂLPx—i—%J ~ 4z 1],

Correction : f est nulle sur {O;E{etm&fewn E,%{

Exercice S : Montrer que Vz € R, |[2z] —2|z| € {0,1}.

. 1
Exercice b : Pour a € R, que dire de la parité de I'entier {a + §J + {

Correction : &be:aHLa+%J+La—1J,o’mmf(a+l):2Laj+1

2 2

Done fla) = {a—%JJrl%meW

Exercice T : Comparer \_ LIJJ et || pour z > 0.

Correction :

—@fwa/\_J :cdmeFJ \/7<f
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Planche d, exencices

— Ron allewns, on o [VZ] < VZ done |vE]? < 2
On [Va|* € Z dono |Va)” < o] & |Va] < V1a].
Comme \_\/EJEZ,M\/OJ I_\/EJQL L.rJJ

Exercice & : Résoudre I’équation

VeeR, |2z+3]=|z+2].

Correction :

n<2r+3<n+1
n<r+2<n+1

Al’lalyse:Sooitmwn&bopfqﬂmb.ﬁ?@ohb%wn:|_2.’L'+3J=|_$+2J,O/n/cu{

Do 2043 <n+1<2+3 e <0
&x+2<n+1<2x+4m—2<x.®%%mw5c]—2,0[.
Synthése : - S z€]—2,—1] on o 2+ 2 €]0,1] done |z +2] = 0.

3
20 +3|=|z+2] < [22+3]=0 <= 0<22+3< ] < —§<x<71.
- frxel-1,0,ona z+2€1,2[done |z+2] =1L

1
20 +3|=|z+2| < [22+3|=1 <= 1<22+3<2 < —1<x<—§.

3 1
s=|-53|

EXERCICES PLUS ARDUS :

Exercice | : Montrer que Vo € R, (z€7Z) < (VneN, |[nz|=n]z]).

Correction :

= ?WwaZﬁygdeQSJ:JZ
On o aussi Vn €N, nz € Z done Vn €N, |[nz| =ne =nlz].

=: ﬂﬂampu/me:mx¢ZaﬁonbﬂneN, [nx| #nlz].

Notons 2 = [2] + € avec € €]0,1].
mem@mﬁmmnoewuﬂwnoex.

On a done [ngz] = [ng 2] +ne] = ng (2] + |nge] > ng [z] + 1L Done [ngz] + ng |z]. COHD

Exercice 2. : Montrer que Vz,y € R, |z]+ |z +y|+ |y] < [2z] + |2y].

Correction : Ruer v = lz] +x, avec 'y’ € [0, 1].
y=lyl+y

2| + 2ty + [yl < [22] + [2y] <= |z|+|l2z)+2" + [y) +v' )+ [y) < [2|z] +22") + [2|y] +2v]
= 2z|+ 2 +y )+ 2y <2|z]+[227] +2y) + [2¢]
= |2/ +y] < [227] +(2¢)

&mnﬂ»wdeMLx/+y’J wat 0 ou 1. Lo membre de dnoibe |22] + |2y | wank 0, 1 ou 2.
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Planche d, exencices

x’+’J:1
&mm@%ﬂ@mmw%w { y[?y’J:()
O 247 + |20/ :OWT&WO

&@Qon/@o <2+ <1eto%r,aﬁmmd@[wmﬂue

YA\

1 1
< -k 0Ky < =
x<2 Yy 5
+y

=1
Exercice 3 : Montrer que Vn € N, L\/ﬁ—k vn+ 1J = \_\/471 + 2J.

Correction :

- &ume&ombwwméjmwbﬂulmatoua’oum\/ﬁ+\/n+1<\/4n+2.

b offet
Vi+vn+1<Vin+2 <= 2n+14+2vVn2+n<4n+2 = 2\/n2+n<2n+1
= A4+ dn <A +4dn+1 <= 0<

&gwpm -] étant croivsante, on en déduil que |V +vVn+1] < [Vin+2]
ﬁ%&m@pem@ﬂwﬁ+m<p<\/metmzn+1+2\/W<p2<4n+z
amvowmqupz—Qn—Lma2\/rm<q<2n+1d«'o@4n2—|—4n<q2<4n2+4n+1‘

gcvrrvmeqez,otmo,q2:4n2+4n+1,dofnoq=2n—|—letp2:4n—|—2.
On o done 2|p% mais 4fp?. et abounde |
@O‘T\D

VneN, \_\/ﬁ+\/n+1j = \_\/4n+2j .

Exercice 4+ : Montrer que Vn € N*, L(\/_—I- vn ) J =4n+ 1.

Exercice S :
Soit = € R. Calculer |z] + [—z].

Soit £ une fraction irréductible, avec g > 0.
q

q—1
—1)(g—1
Montrer que Z {k]—gJ = w
=1 - 4 2

Correction :

Soib z € R LxJ—FL—xJ:{_l'ngZ

Osi z€”Z
.ﬂ’ms—;{ﬁ
On e 5= 5 (4= 002| = 5= (5| -42]) = g0+ 5 42
@M2S—<q—1>p+§(L—k§J+WZJ)—( —1) kZ 1= (g—1p—(g—1) = (a—D)(p—1)
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