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Quelques encadrements et un système

Exercice 1 –
1. Montrer que

∀ 𝑡 ∈ ℝ+, 𝑡 − 𝑡3

6
⩽ sin(𝑡) ⩽ 𝑡 et 1 − 𝑡2

2
⩽ cos(𝑡) ⩽ 1 − 𝑡2

2
+ 𝑡4

24
.

2. En déduire que les suites (𝑢𝑛)𝑛∈ℕ et (𝑣𝑛)𝑛∈ℕ définies par

𝑢𝑛 =
𝑛

∑
𝑘=1

sin ( 𝑘
𝑛2 ) et 𝑣𝑛 =

𝑛
∑
𝑘=1

(cos ( 𝑘
𝑛

√
𝑛

) − 1)

convergent vers des limites à préciser.

Exercice 2 – Déterminer le nombre de solution(s) du système en fonction de 𝑚. Si le nombre de solutions
est infini, on précisera le nombre de degré de liberté de l’espace des solutions.
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𝑥 + 𝑚𝑦 + 2𝑧 = 𝑚
−2𝑥 + 𝑦 + (𝑚 − 2)𝑧 = 1
𝑚𝑥 + 𝑦 + 2𝑧 = 2𝑚 − 1
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