Test n°31

Dimension finie et intégration (reuisions)

L arctan(x)

1. En posant u = arctan (x), calculer dx.
D (@), /O e
d .
Posons u = arctan(z), alors du = S
1+ 22

On obtient :

| 1xa 2 32

1

2. Soit J,, = / t" et dt.
0

(a) Donner J, et J;.

Jp=e—1letJ =1
(b) A l'aide d’une intégration par parties, trouver une relation de récurrence entre J, 41 et J, pour
n > 0.

Joi=e—(n+1)J,.

3. Soient (eq,...e,) € E", p € [1;n], F = vect (el,... ,ep) et G = vect (epH, ...,en).

(a) Montrer que si (eq,...,e,) et (e,,1,...,¢€,) sont génératrices (de F et G respectivement) et si
F+G=E, alors (e,...,€,,€, 1, ,¢,) est génératrice de E.

confer cours.

(b) Montrer que si (eq, ..., e,,) est libre alors F + G est directe.

confer cours.
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Test n°32 D

Dimension finie et intégration (reuisions)

¢ d
1. En posant v = In(z), calculer / —x2
1 z(1+1n"(x)

d/ .
Posons u = In(z), alors du = o
x

On obtient :

- dx T
/1 m = [arctan(u)}o =7

2. Soit J, = / In(t)" dt.
1

(a) Donner J, et J;.

Jp=e—1letJ, =1
(b) A T’aide d’une intégration par parties, trouver une relation de récurrence entre J,, ., et J,, pour
N n > 0.
c
I9
.9 Jn+1 =€— (TL + 1)Jn
@
-
~
g 3. Soient (ey,...e,) € B", p € [1;n], F = vect (e, ...,e,) et G =vect (e,,1,...,¢€,).
g (a) Montrer quesi (eq,...,e,) et (€,,1, ..., e,) sont libres et si F+G est directe, alors (eq, ..., €,,€, 1, .-, €,)
© est libre.
ot
o0
\8 confer cours.
c (b) Montrer que si (eq, ..., e,,) est génératrice de E alors F + G = E.
"5 confer cours.
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