EXERCICE 13
S 8 i i ']
Résoudre les équations suivantes d’'inconnue x € R :
Soit x € R.
L | =] =225 —<-2+le>—4sx-l1<-2e>-3=x<-L

2
2. lercas: x=1.Alorsx—-1=0etdonc|x—1|=x—-1.
Dolulx]+|x-1ll=x<= |x]+x-1=x<=|x]=1l<—=1=<x<?2.
2emecas: x<1l.Alorsx—1<0etdonc|x—-1|=1-x.

EXERCICE 4
4. Montrer que AN B = AUB

« Montrons que AN B c AUB.

Soitxe AnB.Alorsx€ Eetx¢ AnB.Doncxe Eet(x¢ Aoux¢ B). D'oil :

Alors (xe Eetx¢ A)ou (xe Eetx¢ B). Ix] +|x-1=x = |x]+1-x=x

Ainsi x€e AUB. Dot ANB< AUB. — |x]=2x-1
—2x—-1<x<2x—-1+1let(2x—-1)€Z
—2x—-1<x<2xet2xeZ”Z
—0<x<let2xeZ

 Montrons que AUBc ANB.
Soit x€ AUB.Alors x€ Aouxe B.Donc (xe Eetx¢ A)ou(xe Eetx¢ B).
Ainsixe Eet(x¢ Aoux¢ B). Doncxe Eet x¢ AnB.Alors x€ AnB.
AinsiAUBcANB. x=loux=z.
D'oti| AnNB=AUB|
Montrons que AU B = ANB.
D’apreés I'égalité précédente appliquée 2 A et B, on obtient AnNB=AUB. | 3. Analyse:On suppose que I'équation [2x — 1] = [x + 1] admet une solution

Donc| S = [1;2[U«{%} .

N dans R.

DouAnB=AUB. == 2x-2 < [2x—1] <2x-1 2%x-2 < x+1

Par passage au complémentaire,| AnNB=AUB. |. Alors < lx+1] =x+1 Donc X < 2x-1"
EXERCICE 5 Doit { x <3
Soit A, B et C trois parties d'un ensemble E. 1 < x
Simplifier I'écriture des ensembles suivants. Ainsi si x est solution de I'équation [2x — 1] = [x+ 1] alors x €]1;3[.
1. AU(ANB)=(AUA)N(AUB)=EnN(AUB)=AUB. Synthese :
2. Aﬂ (ZUB) = (AQZ) U (AﬂB) = Qj U (AOB) = AﬂB ler cas: Supposons que X E ] 1,2]

3. AUBUCN(ANB)=(ANBNC)N(ANB)=(ANANBNC=¢NnBNC= 5
( )=( )n( )=( ) @ ? Alorsl<2x—152et2<x+1$5.

Donc 2x —1 et x+ 1 ne peuvent pas avoir la méme partie entiére.
L'équation [2x—1] = |x+ 1] n'a alors pas de solution.
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3
2éme cas : Supposons que x € ]5;2[.
5
Alor32<2x—1<3et§<x+1<3.

Dans ce cas, 2x — 1 et x + 1 ont la méme partie entiere : 2.

3
Ainsil’équation [2x — 1] = |x + 1] a pour solution ] 5;2 [
5
3eéme cas : Supposons que x € [2; 3 [

7
Alors352x—1<4et3sx+1<§.

Dans ce cas, 2x — 1 et x + 1 ont la méme partie entiere : 3.

5
Ainsil’équation [2x — 1] = |x+ 1] a pour solution [2; 3 [
5
4éme cas : Supposons que x € [5;3 [

Alors452x—1<5et;sx+1<4.

Donc 2x —1 et x + 1 ne peuvent pas avoir la méme partie entiere.
Léquation [2x — 1] = [x+ 1] n’a alors pas de solution.

35
2’2 [ ‘

Conclusion:| S = ]

PTSI

2/

2024-2025



