‘ TD 2 : Ensembles et applications I
EXERCICE 4

4. Montrer que: AUB=AUC < AUB=AUC.

(=) Supposons que AUB = AuC et montrons que AUB = AUC par double
inclusion.

(c) Soit x € AU B. Deux cas possibles :

Casl:xe A Alors xe AUC.

Cas2:x ¢ A. Alors x € B. Donc x ¢ B et par conséquent, x ¢ AU B.
Or AUB=AuCdonc x¢ AUC. Alors x ¢ C etdonc x € C.

De plus, Cc AuC doncxe AUC.

Dans tous les cas, AUB < AuC.

(D) La preuve est laissée au lecteur

(<) La preuve est laissée au lecteur

Ccl:|AUB=AUC < AUB=AUC.

EXERCICE 5

1. AU(ANB)=(AUA) N(AUB)=EnN(AUB) = AUB.

2. AN(AUB)=(ANAUANB) =U(ANB)= ANB.
3. AUBUCN(ANB)=ANnBNCNANB=¢NBNC=0.

EXERCICE 7

3. Montrons que (A; x B1) U (A2 x By) = (A1 U Ap) x Bj.

(©) Soit (x,y) € (A} x B1) U (A2 x By). Alors (x,y) € A; x By ou (x,y) € A2 x By.
Donc (x€ AjetyeBj)ou(x€ Apet y€ By).Ainsix€ A; U Az et y € By.
D’otli (x,y) € (A1 U Ap) x By.

(2) Soit (x,y) € (A1 U A) x By. Alors x € Aj U Az et y € By.

Donc x€ A; ou x € A,.

ler cas: Si x € Aj, alors (x,y) € A x By.

2eme cas: Si x ¢ A; alors x € A, etdonc (x,y) € A2 x By.

Dans tous les cas, (x,y) € (A; x B) U (A2 x By).

Conclusion: | (A; x B1) U (A, x B) = (A U A) x By. |
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