PTSI1

Correction du Test n°13 Sujet A

1.

2. Etudier la limite de w en —+o0o
T+ sinx
Pourtoutz e R,x —1<ox+cosz<rx+letz—1<z+sinx <z+1 dong,
1 < 1 < 1 tx—1<x—|—cos:ﬂ<x+1

our tout x > 1, - e :
P xr+1 z4sine  x-—1 xr4+1  x+4sinz  z-—1

-1 1
Or lim = — lm 2T (fraction rationnelle) d’out lim w =1
z—+oox + 1 z—+ooxr — 1 r—+oo r + SInx

d’apres le théoreme des gendarmes.

3. On considere la fonction f définie surR* par f(z) = v
2z + |z|

(a) Siz<Oalors f(z) = —°— =1 Siz>0alors f(z) = — " = 1
a) Six alors f(x) = = iz alors f(x) = ==
2 — x 20 4+2 3

1

D 1. = 1 t 1. = —

one B S = tet By @ =5

(b) On ne peut pas prolonger f par continuité en 0 car lim f(x) # lim f(z)

z—0— z—0t

4. f définie sur R* par f(z) = 2? e x

1
lim — = 400 donc lim e v =0 par composition et lim f(x) =0
z—0t T z—0t xz—07F

f est donc prolongeable par continuité en 0 & droite en posant

_ flz) sizeRy

f(z) =
0 stx=0
Correction du Test n°13 Sujet B
1.
.2
2. BEtudier la limite de 4sin” 2 + 3 cos(5z) en +o0o

X

Pour tout z € R, 0 < 4sin?x <4det —3< 3cos(bx) < 3 donc

—3 _ 4sin?z + 3cos(5 7
—3 < 4sin?z + 3cos(5z) < 7 et pour tout z > 0, — < sin” 2 + 3 cos (6z) < -
x x x
-3 7 4sin? z + 3 cos(5
Or lim — = lim —=0dou lim sin” 2 4 3 cos(52) = 0 d’apres le théoreme des
x—4o0 I T—+00 T T—r+00 x
gendarmes.
- : s ) 2z + |z
3. On considere la fonction f définie surR* par f(z) =
x
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2@ — 2
(a) Sixz <0 alors f(z) = xx Y21 Siz>0alors flz)= x;—x =3
Donc lim f(z)=1et lim f(z) =3
z—0~ xz—07F
(b) On ne peut pas prolonger f par continuité en 0 car lim f(z)# lim f(x)

x—0~ z—0t
4. f définie sur R* par f(z) = a -
1+ex

1
lim ~ = 400 donc lim 1+ ex = 400 par composition et lim f(z) =0
z—=0t T z—0t+ z—07t

f est donc prolongeable par continuité en 0 a droite en posant

flz) sixzeRy
fz) =
0 stx =0
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