PTSI1

Correction du Test n° 22

Sujet A

n

2. Déterminer un équivalent de u,, = g
k=1
D’apres le théoreme de convergence des sommes de Riemann :

1 1§”: 1
2 2= 2 %2
n®+k nk:11_|_772

n

1 1 bode 1 7'('
1‘ - == = t = ‘t ]_ = —
im E /0 larctan x|, = arctan(1) 1

n—>+oonk:11_|_7’% 1+ a2
Donc |u,, ~ T
n—+ 4n
dx
3. Calculer
/($+1)(£C2+1)
1 a +baH—caeC 1et
= vec a = —
(z+1)(z2+1) z+1 22+1 2
L tece T hitcob—leom1
— = cEs —— = c =——etc=—
it1 2 2
S S 5 SRR SR S
(x+1D)(z2+1) 2@x+1) 2@2+1) 2@x+1) 2@2+1) 2(22+1)
dx 1 1 1
=-1 1| — ~In(2? + 1) + = arct
/(m—f—l)(aﬂ—i—l) 5 nlx+ 1| 4n(x + )—|—2arcanw+c
4. Soit f:R? — R? définie par f((a:,y,z)) =(z+2y+3z,y+22)
1 2 3
(a) A=
01 2
x
r+2y+3z = 0 r = z
b) | y | €Ker A &
y+2z = 0 y = —2z
z

Ker A = Vect (1,—2,1) puis rg A = 2 d’apres le théoréme du rang. Or Im A est un

sev de R?, donc Im A = R? et f est surjective.

On peut aussi dire que Im A = Vect ((1,0), (2,1)) = R? vu que ces vecteurs ne sont

pas colinéaires.
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PTSI1

Correction du Test n° 22

Sujet B

L.
11 z”: 1

D’apres le théoreme de convergence des sommes de Riemann :

n
2. Déterminer un équivalent de u,, = Z
k=1

n

1 1 b d
lm -3 — [ e = vTF el = 2ve -2
]C* 0

1+

Donc |uy, o n(2v2 — 2)

dx

) lcul
3 Cacuer/<x+2)(x2+1)

1 a +bx+c 1 ‘
= avec a = — €
(z+2)@2+1) z+2 22+1° 5

biteo 2t Chitcobe—setem 2
= 01 — = 01 C = —— — —
) €75 5°T 5
1 1 —x+ 2 1 —x 2

(x+2)(22+1) 5z +1) * 5(x24+1)  5(x+1) + 5(x2+1) + 5(x? + 1)

dx 1 1 2
=1 2| — —1In(z* + 1) + = arct
/(x+2)(x2+1) 5n|:c+ | 10 n(x” + )+5arcanx—i—c

4. Soit f: R?® — R? définie par f((x,y, z)) =(r+y+4z,y+22)

11 4
(a) A=
01 2
x
z+y+4z = 0 x = -2z
(b) Y € Ker A & 54
y+ 2z =0 y = —2z
z

Ker A = Vect (—2,—2,1) puis rg A = 2 d’apres le théoreme du rang.Or Im A est un

sev de R?, donc Im A = R? et f est surjective.

On peut aussi dire que Im A = Vect ((1,0), (1,1)) = R? vu que ces vecteurs ne sont

pas colinéaires.

Mme Bouquier Page 2/2 Lycée Jean Perrin Marseille



