Ecole Ouverte du lundi 21 octobre 2024

Correction Ecole Ouverte 20/10/2025

1 Fonctions

Exercice 1  d/(z) =6(4z — 1) (22% —z — 1)5 sur R b(z) =2+ (92)4 sur R\ {2}
Tz —

d(z) = Arccos (1 —z)+ sur ]0,2[. A noter que c est encore dérivable en 0 avec

T
V2 — 2

d(0) = 0 en étudiant le taux d’accroissement :

c(z) — ¢(0)

= Arccos (1 — ) 229, Arccos(1) =0
x

—1 142z -1
d’(x):(1+x)21/1jxsur}—1,1[ e’(m)zmsm]o,e[

2z +3
_ 2.2 —3z+42 _
f(x) =32%(1 —z)e ?* 2 sur R J(z) = gy oW | — 00, —3[U]0, +o0]
B (z) = (In(chz) + xSh—x (chz)® sur R K (x) = 1 sur R*
chx 1+ 22

Exercice 2

1
() In (2% + 1) =1 =In(2z +1) & 22" + 1 =2ex feet o > —
e:t\/62+2e—2> 1

2 2
(b) Inx)?+3Inx—4=0et x>0 en posant X = Inx on obtient X =1 ou X = —4 puis z = e

A=4(e?+2—-2)>0,2=

oux=e*?

(c) In(z) +In(z 4+ 3) =2In(2) et > 0 & 2% + 3z — 4 = 0 et z > 0 donc 'unique solution est
r=1
7
(d) In(x+1) +In(x — 3) =2In(z — 2) et x>3<:>ac:§
(e) e** + % — 2 =0 en posant X = e® on trouve X = 1 ou X = —2 (impossible) donc la seule

solution est z =0

1+v/14+4In2
(£) 267 = ¢ 247 =2 A —144In2,2 — \/;—n
1+ 17
(g) ¥ —de™® =14 e®® —4 = e® et en posant X = e® on obtient X = —5 et I'unique
1+ 17
solution est = = In <+2>
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| | 1
(h) n(z) = n<a),a>0,a;«é,x>0,x7§1<:>ln2x:ln2a{:>lnx::|:lna<:>$:aoux:f
In(a) In(z) a

ces solutions étant strictement positives et différentes de 1.

ln(ﬂf) 111(:E) 1n21n3 In21ln3
- — 1 t ]. _— — @ln2—In3
In3 In2 et >0« nz In2—ln3<:>w ¢ >0

(1)

Exercice 3  Résoudre les inéquations suivantes :

1 In2
—235 -
(@) e > 5 =] -0, 22
1 1—+v1+4In4. .1 1+4In4
(b)ex<ze$2<:>x2—:p—ln4>06tS:]—oo, J;in[u] +\/2+7n,+oo[
() In (Z=2) 2 1 pour & €] — o0, ~1[AL, +00l, § = [, 1]
¢) In 11)2 pour x 00, ool S = [T

x
1
¢ +1 < 2 pour z # 0,5 =] — 00,0[U[In 3, +00]

1+\@>]

(d)

et —

(e) e‘”ZeQI—l,S:]—oo,ln< 5

2. /el 14
(f) In(e® —e™*) > 2 pour x > 0,5 =] In <e—1—2e+> ,+oo[

Exercice 4
1. Ve2? —3e*+2=e* -2 =1n2
2. ex—e_x—2m<:>x—ln(m+\/ )VmER

Exercice 5 Déterminer les limites suivantes :

1 1 1
(a) In(z +1) —In(2z —3) =1In <2:E i 3) et liIJ]rn ; i 3 = 5 comme limite d’une fraction
T — z—+o00 20 —

rationnelle, donc ET (In(z + 1) — In(2z — 3)) = —In2| par composition.

()\Fln< > Vrlnz + xln(z + 1)

Or lim +/zlnz = 0 par croissance comparée et hm VaIn(x + 1) = 0 par produit donc

z—0t

xli%l+ Vv ln ( 1) =0 |par somme.

(c) z\/x (e” ) — 2%¢3% donc lirf J:\/E(e_”“)3 = 0| par croissance comparée.
T—+00

T 1
(d) e* — 322 — 1 = 22 R donc| lim (e —3z? — 1) = +oo | par croissance
,’1,'2 1‘2 r—+00

comparée et produit.

(e) In(x) — 22 = 22 ( - 1> donc| lim (In(z) — 2?) = —oo | par croissance comparée et
T—>+00

produit.
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1 1 1 1 1 1 1
(f) nz+1) = @tz et lim n(a:i—i—) = 0 par croissance comparée,
x z+1 x z—+o0 x4 1
1 1 1
lim = T 1 comme limite d’'une fraction rationnelle donc| lim M = 0| par
z—=400 I T—+00 x
produit.

.2 1 .2 . .2 . . . 1
(g) re™™ = ~22%e . Or lim 2%e~® = 0 par croissance comparée et lim ~ = 0 donc
T T—r—00 T——00 I

lim ze *" =0 par produit.

T—r—00
= +2
3 2 =
x° + 2w r+2 X 1
(h) o T-1+x enposantXfE—>+oolorsquea;—>0+

T

23+ 222 1 1 XX .1 e _

————ez = (X + 2> 5 avec lim —+4+2= 2,Xhm — = 400 par croissance
X

X +1 X—4o00 X —4o00 X

comparée et lim = 1 comme limite d’une fraction rationnelle.

X—o+oo X +1
3 2
z° 4+ 2z
Finalement | lim ;_76% = +o00 | par produit.
z—0+t = +1

| 1 1
(i) n(z) = n(z) = donc| lim n(z)
er r ev z—+o0 e?

= 0| par croissance comparée et produit.

Exercice 6  On considére la fonction f définie par :
f(z) =In <JJ+ 1 +:c2>

On note Cy sa courbe représentative dans un repére orthonormé.

1. (a) Montrer que pour tout z € R, z + v1+ 22 > 0.
V1+2?2 > Va2 or vVa? = |z| et |z] > —z donc V1 + 22 > —z donc z + V1 + 22 > 0.
(b) En déduire l'ensemble de définition de f.

Donc f est définie sur R.

(c) f(x):2<:>ln(x+\/1+w2>:2@3:—1—\/1—1—@'2:62@1—1—332:(ez—x)2 car

14+22>0
4 4
-1 e*—1

d =2& 1422 =et —2¢2 2 =" .S = .

onc f(x) +a°=e e‘r+w x 502 552

2 4
7,29 1 — .
Ore=~ 2,7, donc%z 5 ,et2762<0,1, donce27%3,6 au dixiéme prés.

2. (a) Montrer que pour tout x € R, f(z) + f(—z) =0.

f(x)+ f(—z) =In [(x+m> (*{L‘er)} =In(1+2*—-2?) =In1=0.
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3.

(b)
(a)

(b)

Ainsi Vx € R, —x € Ret f(—z) = —f(x), donc f est impaire.

Calculer la dérivée de f, et en donner une expression simple.

2z Vita2tx
'(z) = o | vie 1

x4+ VI422 z4+VI+22 Vi+a?

Etudier les variations de f.
Vr € R, f/(x) > 0 donc f est une fonction strictement croissante sur R.

Déterminer I’équation de la tangente T" a la courbe de f au point d’abscisse 0.
f(0)=0et f/(0) =1 donc I'équation de T est : y = x.

Montrer que pour tout x € R, sh [f(:z:)] =z
f@) _ o= f(2) f@) _ of(—2)
sh[f(x)}:e 26 S 26 :%(SC+\/1+$27(7I)7\/1+.’E2>:£E

Que peut-on dire des fonctions f et sinus hyperbolique ?

Ona lim f(z)=+4o0 et comme f est impaire, lim f(z)= —o0, donc f(R)=R.
r—r+00 T—r—00

Comme f est strictement croissante, f est bijective de R sur R.

Or pour tout z € R, sh [f(x)] =z, donc f et sinus hyperbolique sont des fonctions

réciproques 'une de autre.

En déduire trés facilement la solution de I’équation shxz = 2.

she =2 & = f(2) donc S = {In (2+/5)}.

Exercice 7

1. Y(x) =sh?(z) +sh(z) +1= X2+ X+ 1ot X =shz. Orle trinéme n’a pas de racine

réelle et est donc & valeurs > 0 vu le coefficient de X2.

. On considére maintenant la fonction b :] — 1,1[— R définie par h(z) = es*®) — 2 — 1.

h est deux fois dérivable sur | — 1, 1] et

h'(x) = ch (z)eh® — 1 et

R"(z) = sh (z)e*® + ch?(z)e?® = (shx + ch?z)e™® = () @ car ch?z = sh?z + 1

pour tout .

h”(m) + +

v /
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T -1 0 1
W (x) - 0 +
h(z) \ /
0

On en déduit que h est positive sur [—1, 1].

4. Pour tout x € [0,1][ 1+ < @ car h(x) > 0 sur [0,1]
De plus, h(—z) = e %) 4+ 2 —1 > 0 sur [0,1[. Or sh(—z) = — sh (z) pour tout z, d’on
e™h(®) > 1 — 2 > 0 pour tout = € [0, 1 puis " @) < b pour tout z € [0, 1], car la

1—=x

fonction inverse est décroissante sur R7 .

1
5. Soit p € N*. Dans ’encadrement précédent, on remplace x par z € [0,1] pour tout entier

1 1
naturel k supérieur ou égal a2 : 0 < 1+ z < eSh(%) < 1
1— =
k
1 1 1 1 . )
On en déduit que In (1 + k:> < sh (k) <In — | car la fonction In est croissante
1— =
k
sur R*+
Or In (1 + l]<;> =In (k—]:l) =In(k+1) —In(k)
1
et de méme, In — | = In(k) —In(k — 1)
1 .
k

En sommant cet encadrement pour k allant de n & pn et en remarquant que les sommes
de droite et de gauche sont télescopiques (sommes de différences successives), on obtient,

pour tout entier naturel n supérieur ou égal a 2 ,

pn
1
In(np+1) —Inn < Z sh <> < In(np) —In(n — 1), ie

k
k=n

pn

np+1 1 pn

1 < E sh | - ) <1
k=n
1
6. lim npt =pet lim =pdonc lim S, = Inp par encadrement.
n—-+o0o n n—-+oo N — n—-+00

2 Nombres complexes

Exercice 1
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(2-i)?2 (4—4-1)(1-2i

1. a= — = =—-1-2i
1421 )
,_ 5t 341 (54DB+D)  (5+)B+)
S 3—i 5-i 10 26
CIBGA)B ) - BB +I)B+i) 8 .
TN . (T\\O . 1w
Cn = (cos (6> + isin <6>> = cos(nm) 4+ isin(nm) = (—1)" pour tout n € N

car cos(nm) = (—1)" et sin(nm) = 0 pour tout n € N

2. Déterminer les formes exponentielles des complexes suivants (ot = est un parameétre réel) :
3 3 3 3 _in

= n = —e 3

a = =
14+ivV3  2(1/2+1V3/2) 2% 2
im 9
(1+i>9 ﬁef ) 9im in
b: — = e 2 =e¢e2

L—i ﬂe_%
i 3 _ir 3 a2in
c=—a=¢€e"Xx_-e 3 =-¢€3
27 7 T2
g =3 3emes 4 ua
_ia2_%rx9_2i{_§e
e —e
4
e = sin(x) —icos(z) = el(==%)

1 —itan(z) cos(z) —isin(z) e @ gip ™
! 1+itan(xz) cos(x)+isin(x)  el® e pour fout z # 2 ]

3. P(2) =22+ 322+ 32+ 3 —2i.

a)P(i) = 0.

b)P(z) = P(2) — P(i) = 2° — i3 + 3(2% —i%) + 3(2 — 1)

P(z)= (2 —1)(z +iz +i%) +3(z —i)(z +1) + 3(z — )

P(z)=(z—1)(z +iz —1+32+3i+3) = (2 —1)(22 + (3 + 1)z + 2 + 3i)
) P(z)=0& 2z =iouz2+(3+1)z2+2+3i=0

A=0B+i)2?—-4(2+31)=9+6i—1—-8—12i= —6i =6e 2

§=6e T =v/3-iV3

_ 3+ V3 +i(-1-V3)
2

_ 3-VBHi(-1+V3)
2

et z3

22

Exercice 2  Dans le plan rapporté a un repére orthonormé (O, i, U), on considére les points

A, B, C et D d’affixes respectives a = —1+1i, b=—-1—14,c=2iet d =2 — 2i.

1.

c—a 2i — (—1+1) 1414 (1+14)(3+ 3i0) i, . .
. = - — = - = = — imaginaire pur donc le triangle
d—a 2—-2i—(-1+14) 3-3i 18 3

ACD est rectangle en A.
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3. On considére le point [ d’affixe 1. Ona Al = | —1+i—1|=|—-2+1i| = V5,
Bl=|-1-i-1]=|-2—i=+5,CI=1|2i—1] =+/5, AT = |2—2i— 1| = |1 —2i| = V/5.

Donc les points A, B,C et D sont sur un méme cercle de centre I et de rayon v/5.

Exercice 3
1. On considére le nombre complexe zg = —2 + 2+/3i.

(a) Placer 'image My de 2y dans le plan complexe (on prendra 2cm comme unité).

Moy
oo fovg
} 2m,
| 37
HEENVAR BN
B WL
-2 \ /.__ ;
\0 s
or 17
3
(b) 20 = de' 5
20 4 2 2 8 8
(d)
2. Pour z #0
(a) 1: 1 _ T —1y _ T _ Y
z x+iy 22+y? ?+y? 224y

1
(b) Re(z) = Re | — @xziﬁﬁ—i-yf:lcarx;éo.
2 $2+y2

1
donc Re(z) = Re <> & [2|? =1 |z| = 1 car |z| est un nombre positif.
z
3. On considére trois nombres complexes a, b, ¢ tous trois de module égal & 1.
1
(a) Démontrer que — = @.
aa@ = |a|> =1 donca= ~.
a
(b) Démontrer que ab+ ac + bc = abc(a+b+ 7).
abc(a+5+é) = aabc + abbc 4 abce = be + ac + ab car aa = bb = c¢ = 1.
(c) En déduire que |ab+ ac+be| =|a+b+¢|.

Par Qb) : |ab+ ac + be| = |abe(@+ b +¢)| = |al.|b].c|. |a + b+ c| = [a+ b+ c].

Page 7/12 Lycée Jean Perrin, Marseille



Ecole Ouverte du lundi 21 octobre 2024

Exercice 4 On considére 'équation 22 — 2(sint)z + 1 = 0, o ¢ désigne un nombre réel.

T
1. Résoudre I’équation dans le cas particulier o t = 1
T
Pour t = 1 'équation s’écrit 22 — v/2z +1 = 0.
2 . .
A=-2= (Z\/§) donc les solutions de I’équation sont :

V3 Vi V2 Ve

i us
271=——1— =¢€¢ ‘detzpny=—+1— =e¢e4.

2 2 2 2

2. Résoudre I'équation pour une valeur quelconque générale de t.

A= (2sint)> —4=4 (sin®t —1) = —4cos®t = (2i cost)?,

2sint — 21 cost Sy
donc 21 = — 5 = sint —icost = ez(tff),
2sint + 2icost ) . (T _
et zzzf:&nt—l—zcost:el(? t).

3. Résoudre I'équation 2* — 2(sint)22 + 1 = 0.

i(t— T i(E—
D’aprés ce qui précéde, on a 2% = ¢(t=3) ou 22 = ¢i(51).

Donc S = {ei(%_%)7 —ei(%_%)jei(%_%% —ei<§_%)}

Exercice 5 On cherche a résoudre dans C 'équation 2° =% (E)
T T
L. cos(40) =140 =0+ 2k 0 = k x ©. S:{kxg,kez}.
2. 3 =ro 2@ -1)=0c2@-1)(z+1)=0 S={-1,0,1}.

3. On considére une solution a € C de I'équation (E).

On a o® = @ donc ’oz?" = |a| donc |a|® = |a|, donc, d’aprés la question précédente, |af est

égal & —1 (exclu), ou 0 ou 1.
4. z = 0 est clairement une solution de (E). Toute autre solution serait nécessairement de
0

module 1 et pourrait donc s’écrire z = .

Alors 28 =7 & %0 = e o %0 = 1 & cos(46) = 1.

D’aprés 1., les solutions de (E) sont finalement 0, e = 1, €'z = 1, e?s = —1, et e¥s = —j.
4 km 1 km
Exercice 6 Posons A = Z cos’ [ — | et B = Zsin2 — .
9 9
k=1 k=1
4 km km 4
+ Zcos (9>+81n (9> Z
k=1 k=1
4 4
k k 2k 2 4 6 8
2. A—-B = ;c032 (;) —sin? (J) = ;cos <97T> = coS §+cos §+cos ?W%—cosj7T
9 3T m n 2 n 8 m n 8 1 ™ 8T
=2C0S—COS— +COS— +COS— =COS— — —+COS— = ——, car M — — = —.
9 9 3 9 9 2 9 2’ 9 9
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3. En déduire les valeurs exactes de A et B.

A+B=4 A=
=
_ 1
A-B=-} B=2

Exercice 7 Soit a un complexe de module |a| < 1.

1. Démontrer que, pour tout nombre complexe z tel que 1 — az # 0,

Z—a

2 (—laP) (1 - 2P

|1 — az|?

1 —az

[ _|z-a 2_1_ (z—a)(z—a) _ (1—az)(l—az) —(»—a)(z—a)

1—az (1—az)(1—az) (1 —-az)(1—az)
l+azaz—zz—aa (1—aa)(l—22) (1—|a]?) (1 -]z

(1-az)(l—-az) |1-az* 11— az|?

2. Déterminer les nombres complexes z vérifiant ‘ 1Z —_a < 1.
—az
2
Onal|-—2 <le ‘ <1
1—az —az

(L-Ja?) (1 12P) _

|1 — az|? -

D’aprés la question précédente, c’est équivalent &
or par hypothése, 1 — |a|? > 0, et bien str |1 —az|? >0
donc c’est encore équivalent 4 : 1 — |22 >0« [2]2 <1 & |2| < 1.

< 1 est 'ensemble des

L’ensemble des nombres complexes vérifiant la relation

—az

nombres complexes de module inférieur ou égal & 1.

Exercice 8

1 + cos(2k0)

1. Soient 0 € R et k € N. cos2(l<:9) = 5

2. Soient § € R\{km, k € Z} et n € N*.

(a) e?0 =1 =920 =2kn, k€ Z < 0 =kn, k€ Z. Donc e2? £ 1 et

n ) 1— e?i(n+1)9
_ 2i0\k __
Sn—l;)(e ) = e
En factorisant par I'angle de moitié, on obtient :
B (e—i(n+1)9 _ ei(n+1)9) ei(n—l—l)@ B _9i sin((n + 1)0)ein9
" (e710 — ¢if) ¢if Euler —2isin(6) '
Donc Snzsm((,n—+1w>ei"0,avecAzMGRetazn@ER.
sin(0) sin(0)
- "\ 1+ cos(2k6) 1 —
.2 _
(b) kZ_OCOb (k0> 1_ kz—o f hnearlte 2 Z 1+3 2 kZOCOS(QkQ).
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n

Il=n+1let zn:cos(Qk:G) = Re (zn:(em)k> = sin((n + 1)0) COS(TLQ)_

k=0 k=0 Moivre P 2.(a) sin(0)
g ~ n+1  sin((n+ 1)0)cos(nd)
Done kzocos (k0) = 2 + 2sin(0) i

3. Si0 =m/9 et n=4, on obtient :

2 3 4 5 in(bm/9 47 /9
1+ cos® (%) + cos? <7T> + cos? <;T> + cos? <7T> = B + sm( ;Ténz((:/sé)ﬂ/ )

. 5 cos 47 17 . 5m . 47 4 57 4w 1 [S, (7) + si <7r>]
m\| — O —_— = — |SIn — — Sin _— = — = — 1N\ 7T sin | — .
9 9 2 9 9 9 9 2 9

Comme sin(7) =0, on a :

2 (T 2 (27 2 (37 2 (4m) _5  sin(@/9) 5 1
L cos (9>+COS <9>+COS <9>+C0S (9>_2+4sm(7r/9)_2+4'

2 3 4 11
Dongc, |1+ cos? (g) + cos? (;) + cos? (g) + cos? <;T> = T

3 Bijections

et —1
et 4+1°

Exercice 1  Soit f 'application de R dans R définie par f(z) =

1. Pour tout z € R, —e* — 1 < e® —1 < e+ 1 et en divisant par €* + 1 > 0 on obtient

—1 < f(z) < 1 pour tout z € R.

De plus, lim f(xz) = —1 par quotient et lim f(x) =1 donc f prend toute valeur < 1
T—>—00 T—>+00

et toute valeur > —1. Ainsi,

J = 1) =] - 1.1[]

1
2. y:f(x)(:)y(ex—l—l):e“—lﬁex(y—l):—l—y(:)ele—i_iyet
-y
1
y#l@mzln(ﬂ) ety €] —1,1]
Y

Pour tout y €] — 1, 1], il existe alors un unique x dans R tel que y = f(z) donc f est

=11 — R
bijective de R dans | — 1,1] et (1 + :n)
— 1

T
— X

Exercice 2 2 = f(z) =242z & 2/ +iy = 3z — iy donc f est bijective de C dans lui-méme

.,
avec 2 = — — iy
5 1 1 2
Oraz+ﬁ2:(a+5)x+i(a—6)ydonca+ﬂzgeta—B:—l d’oﬂa:—g etB:§et
1 2

f_l(Z) = —gz + 52
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Exercice 3

1. Vz € R, 1+ 22 > 0. Donc ’u est définie et dérivable sur R|, comme quotient de fonctions

qui le sont, dont le dénominateur ne s’annule pas. De plus, pour tout x € R, on a :

1x\/1+x2—xx2?ﬁ_1+x2_x2 1

u'(z) = X :
() /71_’_:1;22 /1+$2 1+$2
1
Comme \/1+$2:(1+x2)%,0nabien: Ve eR, ()= — |
(1+22)2

2. La fonction arcsin est définie sur [—1, 1] et dérivable sur | — 1,1].

Pour tout z € R, |z| = Va2 < V1 + 22 donc |u(x)|:\/1|m|72<1 car v1+ a2 > 0.
+x

Ainsi, Vx € R, —1 < u(x) < 1. Donc ’ h est définie et dérivable sur R ‘, comme composée

de fonctions définies et dérivables. De plus, pour tout z € R, on a :

W () = u'(x) _ 1 y 1 _ 1 " 1
Vi@ (1+a?): 12 (1+a?):

T-
1 2
1+x2

1422

Donc |Vz € R, I (z) = ﬁ = arctan’(z) |

3. On en déduit qu’il existe une constante C' € R telle que Vz € R, h(x) = arctan(x) + C.

h(0) = arcsin(0) = 0 = arctan(0) donc C' =0 et ’Vm € R, h(x) = arctan(x) ‘

Exercice 4

1. Pour tout réel z, f(z) = 3% (3% — 3) 4+ 2 = ¢*n() (exln(?’) —-3) +2.

In(3) > 0 donc | f(x) T 2 et f(z) R +00 |, par opérations sur les limites.

2. Pour tout réel z, f(z) = e>*n(B3) — 3e7n(3) 4 9,
Donc f est dérivable sur R comme somme de composées de fonctions dérivables et

f/(z) = 2In(3)e?* () — 31In(3)e* () = 21n(3)3%* — 31n(3)3" = 21n(3)3® (37 — 3)

Donc |Vz € R, f'(z) = 21In(3)3" (3"’5 — 2) :

3
3. Soit z € R. f/(z) est du signe de 3" — 5 car 21n(3)3* > 0. De plus,

1 2
3x_g>0<:>3x>%1 ;:)R xln(3)>1n(3/2)1<§>0$> I;fl?é))
n ' sur *+ n(3)>
In(3/2) 21n(3)2G/2) In(3) n/2) 1 9 9 1
= n(3) — In(3) 9 on(9/4) _3.m(3/2) o7 7 o9 =
f( In(3) > ) e el e

On en déduit le tableau de variation de f :
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In(3/2)

T —00 n(3) +00
f'() - 0 +
2 400
f@ | T—
_1
1
4. Soit z € R.
X2 -3X+2=0
flz) =0+ (352 -313"+2=0 < trinome du second degré de

X =3"
racines évidentes 1 et 2. Donc

fz)=0<= (3*=10u3" =2) < (zIn(3) =In(1) ou xIn(3) = In(2))

In(2
Donc |ensemble des solutions de I’équation f(z) =0est S = {0; a( )}

A Taide du tableau de variation de f, on en déduit son tableau de signe :

x —00 0 }Egg +00
f(zx) + 0 - 0 +

In(3/2)
In(3)

croissante. Donc, d’aprés le théoréme de la bijection et le tableau de variation de f,

5. Sur l'intervalle I = [ , 00 [, f est continue (car dérivable) et strictement

1
f realise un bijection de I dans lintervalle f(I) = J = [—4, +oo[ .

1
6. Soit y € {—4, 400 { fixé quelconque et = € {

In(3/2)
n(3) , +00o [

- 3\* 1 3\° 1

y=f(r) = 3") =33 +2=y = 39”—5 E ik Adhand 3‘”—5 =yt
1

De plus, y + 1 >0 et 1n(3) > In(3/2) (car In(3) > 0) donc 3* > g (car la fonction exp

est croissante sur R). Donc

y=f@) =3 —g =yt =3 =5+ y+4<:>$ln(3)—ln<2+\/a)
1 In(3/2

NS TR
4 n

ot f|I 111(2"‘\}55"‘4
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