PTSI1

Correction du Test n° 10
Sujet A

1. ug=0,u; =1et Vn € N, upyo = tpy1 + 2Unp.
L’équation caractéristique s’écrit 72 —r —2 =0 (r+1)(r—2)=0&r=—-lour =2

up, =A(-1)" 4+ B2" avecup =0 A+ B=0< A=—-B

1 1 (= 27
=1 -A+2B=1douA=—-,B=—c¢t =4 —
U1 + ou 3’ 3e Up, 3 +3
L Lin *
2. Up =nn? =en? pour tout n € N*.
1
Or lim n72n = 0 par croissances comparées donc | lim wu, = e = 1| par composition.
n—+oo N n—-+00
r + Y + az = 1 Ly
3. (Sap):i§ ar + (a—1y + 2z = 1 Ly &
T + Y + z = b+1 L3
r 4+ y + z = b+1 Ly — 14
(a—l)z = —-b Li—Ls— Ly <
-y + (1—-a)z = 1l—ab—a Ly—alLs— L3
b
z =
1—a
y = b—1l+ab+a —(La+ Ls)
b
r = 2—ab—a-—
1—a
r + y + z = 1 Ly

(Sl,b)i T + z = 1 Lo

r + y + z = b+1 Ls

1—=z
Sideplusb+1=1<«b=0alors (S1) : et si b# 0 alors S =1
y = 0
Conclusion (S, ;) est compatible pour tout a,b € R saufsia =1 et b# 0

Si a # 1 alors ’ensemble des solutions est un point de coordonnées
b
2—a—ab— ——,b—1+ab+a,

1—a’ 1-— a)
Sia =1 et b =0 alors ’ensemble des solutions est S = {1 — 2,0, 2) z € R}
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PTSI1

Correction du Test n° 10
Sujet B

1. ug=0,u; =1et Vn € N, upyo = —3tpy1 — 2Unp.
L’équation caractéristique s’écrit 72 +3r +2=0< (r+1)(r+2)=0<r=—1ou
r= -2

up, = A(-1)"+ B(-2)" avecugp =0 A+B=0< A=-B

u=14-A-2B=1dot A=1,B=—let|u, =(-1)"— (-2)"|

2 _2
22107 Hour tout n € N*.

Inn 0

Or lim —5 = 0 par croissances comparées donc | lim wu, =e” =1|par composition.
n—+oo N n—-+oo
r Y + az = 1 L4
3. (Sap):i§ ar + (a—1y + 2z = 1 Ly &
T  + Y 4+ 2z = b+1 Lj
x + y + z = b+1 L3 — Ly
(a—l)z = —-b Ll—L3—>L2 <
— vy + (1—a)z = 1l—ab—a Ly—als— L3
b
z =
1—-a
b
r = 2—ab—a-—
1—-a
T + y + z = 1 Ly
[Sia=1](S1p): 4 « + oz = 1 L
r + y + z = b+1 L3
z = 1—=z
Sideplusb+1=1«b=0alors (Sip) : et sib# 0 alors S =1
y = 0

Conclusion (S, ;) est compatible pour tout a,b € Rsaufsia=1et b#0

Si a # 1 alors ’ensemble des solutions est un point de coordonnées

b b
29— a—ab— —— b1 7
(2—a—ab T —I-ab—l-a,l_a)

Sia =1 et b= 0 alors I'ensemble des solutions est S = {1 — 2,0, z) z € R}

Mme Bouquier Page 2/2 Lycée Jean Perrin Marseille



