PTSI1

Correction du Test n°11 Sujet A

1.

2. Etudier la limite de w en +oo
r+sinzx

Pourtoutzr e R,z —1<z+cosz<rx+letz—1<x+sinz <z+ 1 donc,

1 1 1 r—1 r+cosr x+1
pour tout = > 1, < - < et < y <
z+1 r+sinex  x—1 z+1 T+ sinz z—1

-1 1
i — lim 2P 1 (fraction rationnelle) d’ott | lim m =1
z—+oo T + SInx

Or lim

= 1m
z—+oo x + 1 T—+oo T —

d’apres le théoreme des gendarmes.

3. On considere la fonction f définie surR* par f(z) = 7
2z + |z|
(a) Siz<Oalors f(2) = —— =1 Siz>0alors f(z) = —— = »
a) Siz alors f(z) = = ix alors f(x) = =
20 —x 2v+x 3
1
one| limy flw)=1et lip, fl) =3

(b) ‘On ne peut pas prolonger f par continuité en O‘ car lim f(z)# lim f(x)

z—0~ z—0t

4. f définie sur R* par f(z) = 22 e"r et [ est continue sur RY .

1
lim ~ = +oo donc lim e~ =0 par composition et lim f(z) =0
z—0t T z—0t z—0t

flz) sizeRy

f est donc prolongeable par continuité en 0 a droite en posant f(z) =

0 six=0

Correction du Test n°11 sujet B

1.

2
2. Btudier la limite de 4sin”z + 3 cos(5z) en 400
T

Pour tout = € R, 0 < 4sin®x < 4 et —3 < 3cos(5z) < 3 donc

—3 _ 4sin®z + 3cos(5 7
—3 < 4sin?z + 3cos(5x) < 7 et pour tout > 0, — < sin”  + 3 cos(52) < -
Xz €T xX
—3 7 4sin® z + 3 cos(5
Or lim —° = lim ~=0dol| lim —r z + 3cos(5r) =0 | d’apres le théoreme

r—+00 I Tz—+00 T T—+00 x

des gendarmes.

2
3. On considere la fonction f définie surR* par f(z) = z+ ol

X
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2z — 2
TTr g Siz > 0 alors f(z) = J;+$:3
x

(a) Six <0 alors f(z) =

Don¢ lim f(z)=1et lim f(z)=3
x—07F

r—0~

(b) ‘On ne peut pas prolonger f par continuité en O‘ car lim f(z) # lim f(x)

z—0~ z—0t

x
4. f définie sur R* par f(x) = r et f est continue sur RY.
1+e=

1
lim — = +oo donc lim 1+ er = +o00 par composition et lim f(z) =0
z—0t T z—0t+ z—0t

flz) sizeRy

f est donc prolongeable par continuité en 0 a droite en posant f(z) =

0 six=0
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