PTSI1

Correction du devoir maison n°1

Exercice 1
Vi V3
L sin§ —sin § :7_7:\f—ﬁ
cos 3 + cos 1+@ 1++v2
2

2. On applique les formules transformant sommes en produits :

LT . 9 T,
sin — — sin — = 2 cos — sin —
4 24 24
COSE—I—COSE—QCOSECOSE
3 4 24 24
donc

sin § —sin 7 an(ﬁ)_\f—\@

cos%—i—cos% 24) 14++2
. . x 2t
Exercice 2 Si on pose t = tan 5 alors tanx = T2 (Formule du cours!)
cosr = 2 cos? % -1
1 1
Or1+1t? = = donc cos? L = 5
cos2 = 1+t
2
. 2 1—1¢2
doucosx =———1=——=
14 ¢2 1+1¢2
2t
sinz = 2sin§cosg = Qtangcos?g — 11
Exercice 3 On cherche & résoudre dans R I'équation (E) : tan?(3z) —2v/2tan(3z) +1 = 0.

1. x est valeur interdite ssi 3z = g +kre = % + k%,k‘ e

2. X2 _-2/2X +1=0.

22 =2 2v/2 42
A=(2v2)?%—4=4, Xlz‘@:\/i—uth:*/;Jr:\/iH
2tanx
3. tan(2z) = ———
an(2z) 1 —tan?z
s
. 2tan§
En posant * = — on obtient tan — = d’ou
8 4 1 —tan? —
2tan —
1= 8 & 1 —tan? :2tanE
1 —tan? — 8
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tan% est alors solution de 'équation X2 +2X —1=0

—92_./8 —2 8
A:8Xi:2wz—l—¢§<0mX§:;vﬁ:V@—l>0
Ortan(8)>00ar0 %<gdonctan(g =v2-1

4 tan<37r> —tan(ﬁ—z)— 1 = 1

ey e
1 2+1 2+1

5 _ V24 _ V2t _ el

V2-1 (V2-1)(2+1) 2-1

6. D’apres la question 2., les solutions de (E) vérifient

mmmg:v§+1:mm(ij

tan(3r) = V2 — 1 = tan (g)

3x = 3% + km
D’ou

3xz%+kmkez

En vérifiant que ces valeurs ne sont pas interdites, on obtient les solution de (F) :

™ ™
Tk ="k ke
24+ =g thghe
T T T 3 T 3
Eneffet — +kr = X kT e (k)= T o T 0T T =2
nellet o T rg 6+ UL Sl Al vl Y-t 8
s s T s
Deméme & +kr = L 4 kT s (kN =TT 2T = —
ememe ¢k =G HK G e -k = o g =0 24

ce qui est impossible dans les deux cas sachant que k — k' € Z.
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