
Interrogation 17
Vérification d’acquisition du cours

Exercice 1

Définition de minorant et de borne inférieure (sous forme quantifiée).

Soit A ⊆ R et x ∈ R x minorant de A ssi ∀a ∈ A, x ≤ a x borne inférieure
de A ssi

(∀a ∈ A, x ≤ a) ∧ ∀y ∈ R, (y < x) ⇒ (∃a ∈ A, y < a).

Exercice 2
Théorème sur les sommes télescopiques.

Soient u0, u1, · · ·un, un+1 ∈ K, alors
n∑

k=0

(uk+1 − uk) = un+1 − u0.

Exercice 3
Donner la définition de pivot et de rang.

Un pivot d’un système linéaire sous forme échelonnée en ligne est le premier
élément non-nul d’une ligne (si il existe). Le rang d’un système linéaire est son
nombre de pivots.

Interrogation 17
Vérification d’acquisition du cours

Exercice 1

Soient n, p ∈ N, (b1, · · · , bn) et (ai,j)1≤i≤n,1≤j≤p. On considère le système ∀i ∈ {1, 2, · · · , n},
∑p

j=1 ai,jxj =
bi.

Exprimer sous forme quantifiée le fait que le système est échelonné en lignes.

∀i < n,∀k < p, (∀j ≤ k, ai,j = 0) ⇒ (∀j ≤ k + 1, ai+1,j = 0)

Exercice 2

Soient a, b ∈ C, n ∈ N. Effectuer le changement d’indice k = n− j dans la somme
∑n

j=0

(
n
j

)
ajbn−j

Quand j varie de 0 à n, k varie de n à 0 en croissant, donc
∑n

j=0

(
n
j

)
ajbn−j =∑n

k=0

(
n

n−k

)
an−kbk.

Exercice 3

Donner la définition du maximum d’un ensemble (avec hypothèses et sous forme quantifiée).

Soit A ⊆ R, et M ∈ R. M est le maximum de A si et seulement si M ∈ A et
M est un majorant de A (∀a ∈ A, a ≤ M). Il y a unicité du maximum s’il existe.
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