
Interrogation 27
Vérification d’acquisition du cours

Exercice 1

Énoncer le théorème de changement de variable dans une intégrale.

Soit f : I → R continue et u : [a, b] → I de classe C1, alors
∫ u(b)

u(a)

f(x) dx =∫ b

a

f(u(t))u′(t) dt.

Exercice 2
Définition et caractérisation d’une famille génératrice d’un espace vectoriel E sur K.

L = (u1, · · ·un) ∈ En est une famille génératrice de E si et seulement si
VectL = E ou encore si et seulement si ∀v ∈ E,∃(α1, · · ·αn) ∈ Kn, v =

∑n
k=1 αiui.

Exercice 3
Donner le développement limité d’arctangente à l’ordre 6 en 0

arctan(x) = x− x3

3
+

x5

5
+ o
x→0

(
x6
)
.

Interrogation 27
Vérification d’acquisition du cours

Exercice 1

Énoncer le théorème de Taylor-Young.

Soit f : I → R de classe Cn et a ∈ I, alors

f(x) =
n∑

k=0

f (k)(a)

k!
(x− a)k + o

x→a
((x− a)n) .

Exercice 2
Définition d’une famille libre.

Soit E un espace vectoriel sur K, L = (u1, · · ·un) ∈ En est une famille libre si et
seulement si ∀(α1, · · ·αn) ∈ Kn, (

∑n
k=1 αiui = 0) ⇒ (∀i ∈ {1, 2, · · · , n}, αi = 0).

Exercice 3

Donner le développement limité de x 7→
√
1 + x à l’ordre 2 en 0

√
1 + x = 1 +

1

2
x− 1

8
x2 + o

x→0

(
x2
)
.
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