
Interrogation 28
Vérification d’acquisition du cours

Exercice 1

Énoncer la définition de dimension finie.

Soit E un espace vectoriel sur K, alors E est dit de dimension finie si il existe
L une famille finie génératrice de E (ie telle que Vect(L) = E).

Exercice 2
Définition de loi d’une variable aléatoire.

Soit X : Ω → E une variable aléatoire. La loi de X est la donnée de X(Ω) et
pour tout x ∈ X(Ω) de P(X = x).

Exercice 3

Énoncer la propriété universelle du Vect.

Soient u1, ·un ∈ E un espace vectoriel, alors Vect(u1, · · · , un) est un sous-espace
vectoriel de E et c’est le plus petit contenant les vecteurs ui. Autrement dit : pour
tout F sous-espace vectoriel de E contenant les ui, on a Vect(u1, · · · , un) ⊆ F .

Interrogation 28
Vérification d’acquisition du cours

Exercice 1

Énoncer la définition de dimension d’un espace vectoriel de dimension finie.

Soit E un espace vectoriel de dimension finie. Alors E possède une base (existence)
et toutes les bases de E ont le même cardinal. On appelle ce nombre commun la
dimension de E.

Exercice 2

Énoncer le théorème de transfert.

Soit X : Ω → R une variable aléatoire et φ : R → R une fonction. Alors
E(φ(X)) =

∑
x∈X(Ω) φ(x)P(X = x).

Exercice 3

Énoncer le théorème de Taylor-Young.

Soit f de classe Cn sur I un voisinage de a, alors

f(a) =
n∑

k=0

f (k)(a)

k!
(x− a)k + o

x→a
((x− a)n) .
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