
Interrogation 31 C
Vérification d’acquisition du cours

Exercice 1

Définition de la loi binomiale (valeurs et expression de P(X = k)).

Soient n ∈ N, p ∈ [0, 1]. X ↪→ B(n, p) si et seulement si X(Ω) = {0, 1, 2, · · · , n}
et ∀k ∈ X(Ω),P(X = k) =

(
n
k

)
pk(1− p)n−k.

Exercice 2

Énoncer le théorème de changement de base d’endomorphisme.

Soit E un espace vectoriel sur K, B,B′ des bases de E et f ∈ L(E). Alors
MatB′(f) = P−1MatB(f)P où P = PB,B′ = MatB(B′).

Exercice 3
Soient F,G deux sous-espaces vectoriels de E. Quelle est la définition de "F et G sont en somme
directe" ?

F et G sont en somme directe si et seulement si ∀u ∈ F + G,∃!(uF , uG) ∈
F ×G, u = uF + uG.
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Exercice 1

Énoncer la propriété sur la matrice d’une composée d’applications linéaires.

Soient E,F et G trois espaces vectoriels sur K, u ∈ L(F,G), v ∈ L(E,F ). Soient
B (resp. C,D) une base de E (resp. F,G). Alors MatB,D(u◦v) = MatC,D(u)MatB,C(v).

Exercice 2

Énoncer le théorème de changement de base de vecteurs.

Soit E un espace vectoriel, x ∈ E et B,B′ deux bases de E, alors MatB′(x) =
PB′ B MatB(x) où PB′ B = MatB′(B).

Exercice 3
Interprétation d’une loi binomiale.

Soit n ∈ N, p ∈ [0, 1]. Alors X ↪→ B(n, p) si X est la somme de n variables de
Bernoulli indépendantes de même paramètre p. Autrement dit, X compte le nombre
de succès au cours de n répétitions indépendantes d’une épreuve de Bernoulli.


