RMS 134 [1543 bis]

On considere deux suites positives (Un Jnen et (en)nen telles que
ne
vo<k<n, <k+ Tk
Démontrer que
Un = o(\/ﬁ)
n—-+oo

@ Soient0 <m < lete=n?>0.
Comme la suite (en)nen tend vers 0 et que € > 0, il existe un rang K tel
que
Vk}Ko, Ogﬁkgﬁ.

Pour tout entier n > 1 et tout Ko < k < n, on a donc
k
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Le terme médian étant indépendant de k et I’entier k prenant un nombre fini
de valeurs, on peut passer au minimum dans (x) :
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@ Une étude rapide montre que la fonction f définie par

Vx>0, f(x)=—=+

atteint son minimum en
X =% =vne=vnn.
Cela nous suggere de poser
= [vnn].

Comme 0 < m < Tetl < y/n < n, il est clair que [y/nn| < n et comme
[\/ﬁ nJ tend vers 400 lorsque n tend vers +oo, il existe un entier Ny € N tel

que
vn =Ny, [vnn| > Ko
On peut donc déduire de (x) que

Un ynn+1  ne
¥n > max{Ko, N1},  0< —= <f(|vnn)) < +
o (Lvnn]) vn vnn

puisque, comme on sait, 11 < [ynn| < y/nn+ 1. reste donc

B

<u—n ! +2n

Comme '/,/m tend vers 0 lorsque n tend vers 400, il existe un rang N, € N tel
que

vn > max{Ko, N1}, 0

1
vVn > Ny, ﬁ <1
et par conséquent,
Un
vn

Autrement dit : 1a suite de terme général u,, /y/n tend vers 0, c’est-a-dire
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