
Séries numériques

Question 1. A quelle condition
P 1

n�
converge-t-elle ?

Question 2. Toto a écrit : on sait que un�n!+1 vn et on sait que
P
un converge, alors

P
vn converge également.

Question 3. Soit (un) une suite de réels positifs, comment établir la convergence de la série
P
un ?

Question 4. Enoncé du critère spécial des séries alternées (avec ses � bonus � !)

Question 5. Enoncé de la règle de d'Alembert

Question 6. Soit (un) une suite de K. De quelle série (un) est-elle la suite des sommes partielles ?

Question 7. Toto a écrit : la série
P
un est convergente si et seulement si un! 0. Commentez.

Question 8. Soit (un) une suite géométrique de raison � et telle que u0=/ 0. A quelle condition, nécessaire et suffisante, la
série

P
un converge-t-elle ? Le cas échéant, quelle est sa somme ?

Question 9. Toto a écrit : ...ainsi un=O(vn), or
P
vn converge, donc

P
un converge à son tour.

Question 10. Toto a écrit : ...ainsi un= o(vn), or
P
vn converge, donc

P
un converge à son tour

Question 11. Rappelez la définition du produit de Cauchy de deux séries
P
un et

P
vn, et indiquez des conditions suffisantes

à ce que le produit de Cauchy de ces deux séries soit une série convergente.

Question 12. On suppose f :R+!R décroissante et continue, donnez un encadrement de
P

k=0
n f(k)

Exercice 1. Quelle est la nature de la série
P

n>2
(¡1)n

n+(¡1)n ?

Exercice 2. Quelle est la nature de la série
P

ln
�
1+ (¡1)n

n
p

�
?

Exercice 3. Justifier la convergence et calculer
P

k=2
+1 1

k2¡ 1

Exercice 4. Déterminer la nature de la série de Bertrand
X
n>2

1
n� ln�n

où �; � 2R.

Exercice 5. A l'aide d'une série géométrique, donner la nature et éventuellement la somme de
X sin(n �)

2n
.
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